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I القسم

ية ب الن تمية اللوغار للدالة فية عر بطاقة
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تمية اللوغار للدالة ية ا واص Îا
ية ب الن

lne = 1 ، ln1 = 0 ■

: b > 0 و a > 0 حقيقي عدد ل اجل من
ln ab = ln a + lnb ■

ln
( a

b

)
= ln a − lnb ■

: خاصة حالة
، ]0;+∞[ من a ل اجل من

ln
1

a
=− ln a ■

x ∈R ل اجل من و a ∈ ]0;+∞[ ل اجل من
ax = ex ln a ; ln(ax ) = x ln a ■

، y ∈ ]0;+∞[ ل اجل من و x ∈R ل اجل من
y = ex ا ي x = ln y ■

: a > 0 و x > 0 حقيقي عدد ل اجل من

loga(x) = ln x

ln a
■

تمية اللوغار للدالة ة الش ايات Îال
ية ب الن

lim
x→+∞ ln x =+∞ ■

lim
x

>→0

ln x =−∞ ■

المقارن ايد ال
lim

x→+∞
ln x

x
= 0 ■

lim
x

>→0

x ln x = 0 ■

lim
x→1

ln x

x −1
= 1 ■

n ∈N∗ ل اجل من و

lim
x→+∞

ln x

xn = 0 ■

lim
x

>→0

xn ln x = 0 ■

ية ب الن تمية اللوغار الدالة Îمشتقة
f (x) = ln(ex +e−x ) : مثال .(lnu)′ = u′

u
■

اذن
f ′(x) = ex −e−x

ex +e−x = e2x −1

e2x +1

ات ا م و معادلات Îكوحل
a,b > 0 ل اجل من ■

a = b ا ي . ln a = lnb

بوضع الاستعمالا الاك : المتغ غي ■

X = ln x

ا تم لوغار تتضمن معادلة من التحول و دف ال
الثانية،...) الدرجة من (معادلة سيطة معادلة

a,b > 0 ل اجل من ■

a ≥ b ا ي ln a ≥ lnb

(]0;+∞[ ع تماما ايدة م تمية اللوغار (الدالة

وليد الاستاذ مع وممتعة لة اضياتس وليد3ر مرن الأستاذ
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II القسم

ية تدر ن تمار
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مفتاحية رموز

اولة ا ستحق فكرة
للتعمق تمارن

ل الم للتدرب تمارن
اساسية ار اف تتضمن للتدرب تمارن

:1 رقم ن التمر
|

: التالية العبارات سط
e2ln5 ■

e− ln3 ■

ln
p

e ■

ln(e−x ) ■

ln6− ln2 ■

ln(e2) ■

ln(
1

ex ) ■

e ln4 ■

:2 رقم ن التمر
|

التالية: ايات ال احسب
lim

x→+∞
ln(x +2)

x
■

lim
x→+∞2ln x − ln(x +1) ■

lim
x→e

ln x −1

x −e
■

lim
x→+∞

[
(ln x)2 − ln x +3

] ■

lim
x→+∞

(ln x)n

x
■

lim
x→+∞ ln(e2x −ex +1) ■

lim
x→+∞(x − ln x) ■

lim
x→−∞x3 +3x − ln(1−2x) ■

lim
x→+∞

ln(x2 +1)

x
■

lim
x

>→0

(x +2)ln x ■

lim
x

>→ 1
2

1

2x −1
+ ln(2x −1) ■

:3 رقم ن التمر
|

: التالية الات ا من حالة ل f للدالة المشتقة الدالة احسب المشتقات ع النظرات باستعمال
f (x) = e−x ln x (5

f (x) = ex ln x (6
f (x) = ln(1+ex ) (7

f (x) = ln(e2x −ex +1) (8

f (x) = ln(1+x2) (1
f (x) = ln

(
x −1

x +1

)
(2

f (x) = ln(ln x) (3
f (x) = ln(x +1)

ln x
(4

وليد الاستاذ مع وممتعة لة اضياتس وليد5ر مرن الأستاذ
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:4 رقم ن التمر
|

التالية: المعادلات R حل (1
ln |x2 −1| = 0 ■

2(ln x)3−7(ln x)2 +3ln x = 0 ■
ln |2x +1|+ ln |x −1| = ln2 ■

ln |e2x −1| = x ■

ln x −1 = 0 ■
ln x(ln x −1) = 0 ■

2− ln x

1+ ln x
= 0 ■

(ln x)2 − ln x −6 = 0 ■

التالية: ات ا الم R حل (2

(ln x)2 − ln x ≥ 0 ■
(ln x +1)(ln x −1) > 0 ■

2− ln x

1+ ln x
< 0 ■

2(ln x)3 −7(ln x)2 +3ln x > 0 ■

ln x ≥ 1 ■
ln(x +1) ≤ 0 ■

ln

(
x +2

x −1

)
≤ 1 ■

ln(x2 −2x) ≤ ln(4x −5) ■
ln |x2 −1| ≤ 0 ■

:5 رقم ن التمر

.g (x) = x2 +2−2ln(x) : كماي ]0;+∞[ ال ا ع المعرفة g العددية الدالة لتكن (I

.g (1) احسب و g الدالة ات غ ادرس (1
g (x) > 0 ،]0;+∞[ من x ل اجل من انھ تج است (2

f (x) = x + 2ln x

x
: كماي ]0;+∞[ ال ا ع معرفة عددية دالة f (II

(O;
#»
i ;

#»
j ) س المتجا و المتعامد المعلم ا سوب الم المستوي ي البيا ا تمثيل (C f ) و

. lim
x

>→0

f (x) و lim
x→+∞ f (x) احسب ا) (1

+∞ عند لھ مائلا ا مقار y = x ذاالمعادلة (D) المستقيم يقبل (C f ) المنح ان ن ب ب)
.(D) المستقيم ا سبة بال (C f ) المنح وضعية حدد ج)

f ′(x) = g (x)

x2 :]0;∞[ ال ا من x حقيقي عدد ل اجل من انھ ن ب ا) (2
ا. ا غ جدول ل ش ثم ، f الدالة غ اتجاه تج است ب)

.(D) للمستقيم ا مواز ، (C f ) للمنح (∆) مماسوحيد يوجد انھ ن ب ا) (3
. (∆) معادلة اكتب ب)

1

2
<α< 1 حيث α ا فاصل نقطة الفواصل محور حامل يقطع (C f ) المنح ان ن ب ج)

.(C f ) المنح و (D) و (∆) ن المستقيم ا د)
.mx −2ln(x) = 0 : المعادلة حلول عدد m قيقي ا العدد قيم حسب ناقشبيانيا، ( 

وليد الاستاذ مع وممتعة لة اضياتس وليد6ر مرن الأستاذ
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:6 رقم ن التمر

g (x) = 1+x2 −2x2 ln x : كماي ]0;+∞[ ال ا ع المعرفة الدالة g (I

ا. ا غ جدول ل ش ثم ، g الدالة ات غ ادرس (1
1.5 <α< 2 حيث α وحيدا حلا ]0;+∞[ ال ا ع حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة ان ن ب ا) (2

.]0;+∞[ ال ا ع g (x) اشارة تج است ب)

f (x) = ln x

x2 +1
: كماي ]0;+∞[ ال ا ع المعرفة الدالة f (II

(O;
#»
i ;

#»
j ) س متجا و متعامد معلم ا سوب الم المستوي ي البيا ا تمثيل (C f )

ندسيا. النتائج فسر ثم ، lim
x→+∞ f (x) و lim

x
>→0

f (x) احسب ا) (1
ا. ا غ جدول ل ش ثم f الدالة ات غ تج است و g (x) بدلالة f ′(x) عن ع ب)

f (α) للعدد حصرا تج است و f (α) = 1

2α2 ان ن ب (2
.1 الفاصلة ذات النقطة عند (C f ) للمنح (∆) المماس معادلة اكتب (3

(C f ) و (∆) ارسم (4
f (x) = 1

2
x +m المعادلة: حلول عدد m قيقي ا الوسيط قيم حسب ناقشبيانيا، (5

h(x) = | ln x|
x2 +1

: كماي ]0;+∞[ ال ا ع المعرفة الدالة h (III
.(Ch) ارسم ثم ، (C f ) ع اعتمادا h الدالة منح (Ch) رسم كيفيمكن اشرح

:7 رقم ن التمر

معلم ا سوب الم المستوي f للدالة الممثل المنح (C ) س ، f (x) = ln x

x
: بـ ]0;+∞[ ال ا ع المعرفة الدالة f

(.2cm الطول (وحدة .(O;
#»
i ,

#»
j ) س متجا و متعامد

بيانيا. ن يجت الن وفسر lim
x

>→0

f (x) و lim
x→+∞ f (x) احسب ا) (1

f ′(x) = 1− ln x

x2 : ]0;+∞[ ال ا من حقيقي عدد ل اجل من انھ ن ب ب)
ا. ا غ جدول ل وش f الدالة غ ادرساتجاه ج)

ا. احداثي ن عي يطلب E عطاف ا نقطة يقبل (C ) المنح ان ن ب ا) (2
.O المبدأ شمل الذي (C ) للمنح (D) المماس معادلة اكتب ب)

.(C ) و (D) ، (∆) ارسم (3

mx = x المعادلة حلول عدد ، m تماما الموجب قيقي ا الوسيط قيم حسب ناقشبيانيا (4

وليد الاستاذ مع وممتعة لة اضياتس وليد7ر مرن الأستاذ
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:8 رقم ن التمر

g (x) = 1−x2 − ln x : بـ ]0;+∞[ ع معرفة g العددية الدالة (I

.g الدالة غ ادرساتجاه (1
.g (x) اشارة x لقيم تبعا تج است ثم g (1) احسب (2

f (x) = x −1− ln x

x
: بـ ]0;+∞[ ع معرفة f العددية الدالة (II

. lim
x→+∞ f (x) احسب ا) (1

ندسيا. يجة الن فسر ثم ، lim
x

>→0

f (x) احسب ب)

. f الدالة غ اتجاه تج است ثم f ′(x) = −g (x)

x2 : فان ]0;+∞[ من x ل اجل من انھ ن ب ا) (2
. f الدالة ات غ جدول ل ش ب)

.(C f ) للمنح مائل مقارب y = x −1 معادلتھ الذي (D) المستقيم ان ن ب ا) (3
.(D) ا سبة بال (C f ) ادرسوضعية ب)

ا. ت احداث ن عي يطلب A نقطة يمسالمنح y = x −1− 1

e
المعادلة ذا (∆) المستقيم ان ن ب

.C f و (D) ، (∆) ارسم (4

:9 رقم ن التمر

. f (x) = 1

2
x + ln(1+e−x ) : كماي R المعرفة f العددية الدالة عت

(O;
#»
i ;

#»
j ) س متجا و متعامد معلم ا سوب الم المستوي ي البيا ا تمثيل (C f )

f (x) =−1

2
x + ln(1+ex ) ل: الش ع ، f (x) كتابة يمكن انھ ن ب (1

زوجية. f الدالة ان ن بر (2

. lim
x→+∞ f (x) و lim

x→−∞ f (x) احسب (3

ا. ا غ جدول ل ش ثم ، f الدالة غ ادرساتجاه (4

ما. معادلت ن عي يطلب (∆′) و (∆) ن مائل ن مقار ن مستقيم يقبل (C f ) المنح ان ت اث (5

.(C f ) و (∆′) ، (∆) ارسم (6

.g (x) = ln

(
x +1p

x

)
: بـ [1;+∞[ ال ا ع المعرفة g الدالة عت (7

.g (x) = f (ln x) ، [1;+∞[ ال ا من x حقيقي عدد ل اجل من انھ تحقق (ا)
g الدالة غ اتجاه تج است -
g الدالة ات غ جدول ل ش (ب)

وليد الاستاذ مع وممتعة لة اضياتس وليد8ر مرن الأستاذ
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:10 رقم ن التمر
|

g (x) = 2x −1− ln x : كماي ]0;+∞[ ع المعرفة g الدالة لتكن (I

ا. ا غ جدول ل ش ثم g الدالة ات غ ادرس (1
]0;+∞[ ال ا ع g (x) اشارة تج است (2

0.1 <α< 0.3 حيث α اخرا حلا تقبل g (x) = 1 المعادلة ان ن ب و g (1) = 1 ان تحقق (3

f (0) = 0 و f (x) = x2 −x ln x : كماي ]0;+∞[ ع المعرفة f الدالة لتكن (II
.(O;

#»
i ;

#»
j ) س متجا و متعامد معلم ا سوب الم المستوي ي البيا ا تمثيل (C f )

ندسيا. يجة الن فسر و lim
x

>→0

f (x)

x
احسب ا) (1

. lim
x→+∞ f (x) احسب ب)

f ′(x) = g (x) : ]0;+∞[ ال ا من x حقيقي عدد ل اجل من انھ، ن ب ا) (2
ا. ا غ جدول ل ش ثم ، f الدالة غ اتجاه تج است ب)

ا. عيي يطلب ωعطاف ا نقطة يقبل (C f ) المنح ان ن ب ج)
بيانيا. يجة الن وفسر lim

x→α

f (x)− f (α)

x −α
دونحساب ن ع د)

. f (α) احسب ثم ، f (x) = x
[
g (x)−x +1

] ان ت اث ا) (3
f (α) لـ اعطحصرا ب)

ما. م ل معادلة كتابة يطلب ، 1 ساوي ما ميلا (T ′) و (T ) ن مماس يقبل (C f ) المنح ان ت اث (4
.(C f ) المنح و (T ′) ، (T ) ارسم (5

:11 رقم ن التمر

f (x) = 1− ln x2

x
بالعبارة: R∗ ع المعرفة العددية الدالة f لتكن

(O;
#»
i ;

#»
j ) س متجا و متعامد معلم ا سوب الم المستوي ي البيا ا تمثيل (C f )

f الدالة ات غ ادرس (1

ما. احداثيا ن عي يطلب ن نقطت (∆) : y = 1 المستقيم يقطع (C f ) المنح ان ت اث (2

تج؟ ست ماذا ، f (−x)+ f (x) احسب (3

α ∈ ]−0.71;−0.70[ حيث α وحيدا حلا تقبل f (x) = 0 المعادلة ان ن ب (4

نيطلبحساباحداثيات نقطت (C f ) يمسالمنح و A(0;1) النقطة شمل (T ) يقبلمماسا (C f ) المنح تان اث (5
(T ) المماس معادلة اكتب ما، م ل

(C f ) المنح و (T ) المماس ارسم (6

f (x) = mx +1 المعادلة: حلول عدد m قيقي ا الوسيط قيم وحسب ناقشبيانيا، (7

وليد الاستاذ مع وممتعة لة اضياتس وليد9ر مرن الأستاذ
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h(x) = 1+ ln x2

|x| حيث: x قيقي ا للمتغ العددية الدالة h (8

زوجية. دالة h ان ن ب ا)
ذلك. علل ، (Ch) ارسم ، h ات غ دراسة دون ب)

:12 رقم ن التمر

f (x) = 1+ ln x

x
: كماي ]0;+∞[ ال ا ع المعرفة الدالة

(O;
#»
i ;

#»
j ) س المتجا و المتعامد المعلم ي البيا ا تمثيل (C )

ندسيا. ن يجت الن وفسر +∞ عند و 0 عند f الدالة اية احسب (1

ا. ا غ جدول ل وش f الدالة غ ادرساتجاه (2

.0 ب ت ال ذات النقطة عند (C ) للمنح (T ) المماس معادلة اكتب (3

ا. احداثيا ن عي يطلب ωعطاف ا نقطة يقبل (C ) المنح ان ن ب (4

: حيث β و α ما فاصل ن نقطت y = 1

2
المعادلة ذا (d) المستقيم يقطع (C ) المنح ان ن ب (5

5.3 <β< 5.4 و 0.4 <α< 0.5

.(C ) و (T ) من كلا ارسم (6

g (x) = 1

x
+ ln x2

2x
: كماي R∗ ع المعرفة g الدالة عت

السابق. المعلم ي البيا ا منحنا (γ) وليكن

فردية. g الدالة ان ن ب (1

تحديده. يطلب مجال ع g (x) = f (x) ان ن ب (2

ا. ا غ جدول ل ش g الدالة دراسة دون (3

ارسمھ. ثم ، (γ) المنح رسم كيفية اشرح ، (C ) المنح ع اعتمادا (4

:13 رقم ن التمر

: كماي [0;+∞[ ال ا ع المعرفة الدالة f
f (x) = x ln

(
1+ 1

x2

)
x > 0

f (0) = 0

.(O;
#»
i ;

#»
j ) س متجا و متعامد معلم ا سوب الم المستوي ي البيا ا تمثيل (C )

g (x) = ln

(
1+ 1

x2

)
− 2

x2 +1
: بـ ]0;+∞[ ال ا ع المعرفة الدالة g (I

وليد الاستاذ مع وممتعة لة اضياتس وليد10ر مرن الأستاذ



العلمية االشعب الور الب تميةحوليات اللوغار الدوال

g ′(x) = 2(x2 −1)

x(x2 +1)2 : ]0;+∞[ من x ل اجل من انھ، ن ب (1
g الدالة ات غ جدول ل ش ثم x قيم حسب g ′(x) ادرساشارة (2

0.5 <α< 0.6 : حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة ان ن بر (3
g (x) اشارة حدد (4

f ′(x) = g (x) : ]0;+∞[ ال ا من x حقيقي عدد ل اجل من انھ، ن ب ا) (1 (II
]0;+∞[ ال ا ع f الدالة غ اتجاه تج است ب)

t = 1

x2 وضع يمكن ، lim
x→+∞x f (x) احسب ا) (2

lim
x→+∞ f (x) تج است ب)

f (x) = x ln(x2 +1)−2x ln x ل الش ع f (x) كتابة يمكن انھ ن ب ا) (3
lim
x

>→0

f (x) احسب ب)
0 عند f الدالة اشتقاق ادرسقابلية ج)

f (α) ≈ 0.8 نأخذ . (C ) ارسم ثم ، f الدالة ات غ جدول ا (4

:14 رقم ن التمر

g (x) = 2ln(x +1)− x

x +1
: كماي ]−1;3] ع المعرفة الدالة g (I

ا ا غ جدول ل ش ثم ، g الدالة ات غ ادرس (1
−0.8 <α<−0.7 يحقق α الاخر و معدوم ما احد ن حل تقبل g (x) = 0 : المعادلة ان ن ب (2

g (x) اشارة x قيم حسب ن، ع (3
h(x) = [

g (x)
]2 : بـ ]−1;3] ال ا ع المعرفة الدالة h (4

g ′(x) و g (x) من ل بدلالة h′(x) احسب ا)
.h الدالة ات غ جدول ل ش ثم ، h′(x) اشارة ن ع ب)

: كماي ]−1;3] ال ا ع المعرفة الدالة f (II

u(x) =


f (x) = x2

ln(x +1)
x ̸= 0

f (0) = 0

.(O;
#»
i ;

#»
j ) س متجا و متعامد معلم ا سوب الم المستوي ي البيا ا تمثيل (C f )

.0 الفاصلة ذات النقطة (C f ) مماس (T ) لـ معادلة اكتب ثم ،0 عند الاشتقاق تقبل f الدالة ان ن ب (1
f الدالة غ اتجاه تج است ثم ، f ′(x) = xg (x)

[ln(x +1)]2 ، ]−1;0[∪ ]0;3] من x ل اجل من انھ ن ب ا) (2
f (α) لـ نحصرا ع ثم ، f (α) = 2α(α+1) ان: ن ب ب)

. f الدالة ات غ جدول ل ش ثم ، lim
x

>→−1

f (x) و f (3) احسب ج)

x − ln(x +1) ≥ 0 : فان ]−1;3] ال ا من x ل اجل من انھ ن ب ا) (3
(T ) المماس ا سبة بال (C f ) ادرسوضعية ب)

وليد الاستاذ مع وممتعة لة اضياتس وليد11ر مرن الأستاذ



العلمية االشعب الور الب تميةحوليات اللوغار الدوال

.3 الفاصلة ذات النقطة (C f ) مع يتقاطع الذي و (T ) لـ الموازي (T ′) للمستقيم معادلة ن ع (4
(C f ) و (T ′) ، (T ) ارسم (5

f (x) = x +m المعادلة: حلول عدد ، m قيقي ا الوسيط قيم حسب ناقشبيانيا، (6

:15 رقم ن التمر

g (x) = ln(1+e−x )− 1

1+ex : بالعبارة R ع المعرفة g الدالة عت (I

lim
x→+∞g (x) و lim

x→−∞g (x) احسب (1
ا. ا غ جدول ل وش g الدالة غ ادرساتجاه (2

R ع g (x) اشارة تج است (3

f (x) = ex ln(2+e−x ) : ل بالش R ع المعرفة f الدالة لتكن (II

( t = 1

ex وضع (يمكن lim
x→+∞ f (x) احسب (1

f (x) =−xex +ex ln(1+ex ) : x حقيقي عدد ل اجل من انھ، ن ب (2
lim

x→−∞ f (x) تج است -
ا. ا غ جدول ل وش f الدالة غ ادرساتجاه (3

f الدالة بواسطة R صور مجموعة تج است -
.α وحيدا حلا تقبل f (x) = 1

2
: المعادلة ان ن ب (4

(O;
#»
i ;

#»
j ) س متجا و متعامد بمعلم مزود مستو f الدالة منح (C f ) ارسم (5

ex ln(1+e−x )−m = 0 : المعادلة حلول عدد m قيقي ا الوسيط قيم حسب ناقشبيانيا، (6

:16 رقم ن التمر

: بماي المعرفة العددية الدالة f لتكن
f (x) = ln x

1− ln x
x ∈ ]0;e[∪ ]e;+∞[

f (0) =−1

(O;
#»
i ;

#»
j ) س المتجا و المتعامد المعلم ا سوب الم المستوي f للدالة الممثل المنح (C f ) س

ن. اليم من 0 عند f الدالة ة ادرساستمرار ثم ( t = ln x وضع يمكن ) lim
x

>→0

f (x) =−1 ان ن ب ا) (1

ندسيا. يجة الن فسر ثم lim
x

>→0

f (x)− f (0)

x
احسب ب)

ندسيا. يجة الن فسر ثم lim
x→+∞ f (x) =−1 ان ن ب (2

f ′(x) = 1

x(1− ln x)2 : x ∈ ]0;e[∪ ]e;+∞[ ، x حقيقي عدد ل اجل من انھ ن ب ا) (3

وليد الاستاذ مع وممتعة لة اضياتس وليد12ر مرن الأستاذ



العلمية االشعب الور الب تميةحوليات اللوغار الدوال

ا. ا غ جدول ل وش f الدالة غ اتجاه تج است ب)

.1 الفاصلة ذات النقطة عند (C f ) للمنح (T ) المماس معادلة اكتب (4

يطلب عطاف ا نقطة يقبل (C f ) المنح ان تج است ثم f ′′(x) = 1+ ln x

x2(1− ln x)3 ، x ∈ ]0;e[∪ ]e;+∞[ اجل من انھ ن ب (5
ا. عيي

(C f ) و (T ) ارسم f (4) احسب (6

g (x) = f (|x|) : بـ R− {−e;e} ع المعرفة g العددية الدالة عت (7

زوجية. g الدالة ان ن ب ا)
(Cg ) ارسم ثم (C f ) من انطلاقا (Cg ) ع صول ا كيفية اشرح ب)

:17 رقم ن التمر

: كماي [0;+∞[ ال ا ع معرفة دالة f
f (x) = ln(x +1)

x
x > 0

f (0) = 1

(1cmالوحدة) .(O;
#»
i ;

#»
j ) س متجا و متعامد معلم ي البيا ا تمثيل (C ) وليكن

0 العدد عند f الدالة ة ادرساستمرار (1

g (x) = ln(1+x)−
(

x − x2

2
+ x3

3

)
: بـ [0;+∞[ ال ا ع المعرفة g الدالة ا غ ادرساتجاه ا) (2

ln(1+x) ≤ x − x2

2
+ x3

3
: [0;+∞[ ال ا من x ل اجل من انھ تج است ثم g (0) احسب ب)

ln(1+x) ≥ x − x2

2
: فان x ≥ 0 ان اذا انھ ن ب مماثلة بطرقة ج)

−1

2
≤ ln(1+x)−x

x2 ≤−1

2
+ x

3
: فان x > 0 ان اذا انھ تحقق د)

f ′(x) =−1

2
: ان و 0 العدد عند للاشتقاق قابلة f ان تج است ( 

h(x) = x

x +1
− ln(1+x) : بـ [0;+∞[ ال ا ع المعرفة الدالة h لتكن (3

[0;+∞[ ال ا ع ا اشار تج است و h الدالة غ ادرساتجاه (ا)
. f الدالة غ اتجاه تج واست ، f ′(x) = h(x)

x2 : لدينا [0;+∞[ ال ا من x ل اجل من انھ ن ب (ب)

( lim
x→+∞

ln x

x
= 0 : ان (نقبل ا. ا غ جدول ل ش ثم +∞ عند f الدالة اية احسب (ج)

.(C ) المنح ارسم (4

وليد الاستاذ مع وممتعة لة اضياتس وليد13ر مرن الأستاذ



العلمية االشعب الور الب تميةحوليات اللوغار الدوال

:18 رقم ن التمر
|

. f (x) =
1+ log 1

2
(x)

x
: كماي ]0;+∞[ ال ا ع المعرفة x قيقي ا المتغ ذات العددية الدالة f لتكن

(1cm (الوحدة (O;
#»
i ;

#»
j ) س متجا و متعامد معلم ا سوب م مستو ي البيا ا تمثيل (C ) وليكن

( lim
x→+∞

ln x

x
= 0 ان (نقبل بيانيا. يجة الن وفسر ، lim

x
>→0

f (x) احسب (ا) .1

ا. ا غ جدول ل ش ثم f الدالة غ ادرساتجاه .2

الفواصل. محور مع (C ) المنح تقاطع نقاط ن ع .3

.(C ) ارسم .4

وليد الاستاذ مع وممتعة لة اضياتس وليد14ر مرن الأستاذ
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III القسم

ة جزائر ات الور ب مواضيع
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العلمية االشعب الور الب تميةحوليات اللوغار الدوال

1
ية تجر علوم شعبة

Ce n’est pas que je suis si intelligent, c’est que je reste

plus longtemps avec les problèmes.

Albert Einstein

:19 رقم ن التمر
نقاط) 07) الأول الموضوع - 2021 - ية تجر علوم |

g (x) = 2x3 −2x2 +3x −2 : بـ R ع معرفة g العددية الدالة (I

R ع تماما ايدة م g الدالة ان ن ب (1
0.7 <α< 0.8 : يحقق α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة ان ن ب ا) (2

.g (x) اشارة x قيقي ا العدد قيم حسب تج است ب)

f (x) = 2x −1+ ln(1+ 1−x

x2 ) : بـ ]−∞;0[∪ ]0;+∞[ ع المعرفة f العددية الدالة (II
(O; i⃗ , j⃗ ) س المتجا و المتعامد المعلم ا سوب الم المستوي ي البيا ا تمثيل (C )

ندسيا يجة الن فسر ثم lim
x→0

f (x) : ان ن ب ا) (1
lim

x→+∞ f (x) و lim
x→−∞ f (x) احسب ب)

f ′(x) = g (x)

x(x2 −x +1)
: x معدوم غ حقيقي عدد ل اجل من انھ ن ب ا) (2

]0;α] ع تماما متناقصة و [α;+∞[ و ]−∞;0[ من ل ع تماما ايدة م f ان تج است ب)
f الدالة ات غ جدول ل ش ج)

(∆) ا سبة بال (C ) ادرسوضعية ثم (C ) لـ مائل مقارب y = 2x −1 المعادلة ذا (∆) المستقيم ان ن ب (3

وليد الاستاذ مع وممتعة لة اضياتس وليد16ر مرن الأستاذ



العلمية االشعب الور الب تميةحوليات اللوغار الدوال

لھ معادلة اكتب ثم 2 الفاصلة ذات A النقطة (∆) لـ ا مواز (T ) مماسا يقبل (C ) ان ن ب (4
−0.5 <β<−0.4 : تحقق ا فاصل وحيدة نقطة الفواصل محور حامل يقطع (C ) ان ن ب (5

( f (α) ≈ 0.87 : ناخذ ) .(C ) المنح و (T ) ، (∆) ارسم (6

:20 رقم ن التمر
نقاط) 07) الأول الموضوع - 2020 - ية تجر علوم |

. f (x) = x −1− ln x

x2 : بـ ]0;+∞[ ال ا ع معرفة f العددية الدالة
( 2cm الطول وحدة تؤخذ ) (O; i⃗ , j⃗ ) س المتجا و المتعامد المعلم ا سوب م مستو f لـ ي البيا التمثيل (C f )

lim
x→+∞ f (x) =+∞ ان ن ب ثم ندسيا يجة الن وفسر lim

x
>→0

f (x) احسب (ا) .1

+∞ عند (C f ) للمنح مائل مقارب y = x −1 المعادلة ذا (∆) المستقيم ان ن ب (ب)
(∆) المستقيم ا سبة بال (C f ) ادرسوضعية (ج)

g (x) = x3 −1+2ln x : بـ ]0;+∞[ ال ا ع معرفة g العددية الدالة .2

]0;+∞[ ع تماما ايدة م g ان ن ب (ا)
]0;+∞[ ال ا من x قيم حسب g (x) اشارة تج است ثم g (1) احسب (ب)

f ′(x) = g (x)

x3 : ]0;+∞[ ال ا من x حقيقي عدد ل اجل من انھ ن ب (ا) .3
ا ا غ جدول ل ش ثم f الدالة غ اتجاه تج است (ب)

لھ. معادلة ن عي طلب و ، (∆) للمستقيم ا مواز (T ) مماسا يقبل (C f ) ي البيا التمثيل ان ن ب .4

(C f ) و (∆) ، (T ) ا .5

h(x) =−|x|+1+ ln |x|
x2 : بـ ]−∞;0[∩ ]0;+∞[ ع معرفة h العددية الدالة .6

زوجية دالة h ان ن ب (ا)
( (Ch) شاء ا يطلب لا ) .(C f ) من انطلاقا h للدالة الممثل (Ch) المنح شاء ا كيفيتم اشرح (ب)

:21 رقم ن التمر
نقاط) 07) الأول الموضوع - 2019 - ية تجر علوم |

f (x) = 1

x −2
+ ln x : بـ ]0;2[∪ ]2;+∞[ ع المعرفة العددية الدالة f

(O; i⃗ , j⃗ ) س المتجا و المتعامد المعلم ا سوب الم المستوي ي البيا ا تمثيل (C f )

بيانيا. النتائج فسر ثم lim
x

>→2

f (x) و lim
x

<→2

f (x) ، lim
x

>→0

f (x) احسب ا) (1

lim
x→+∞ f (x) احسب ب)

ا. ا غ جدول ل وش ]0;2[∪ ]2;+∞[ ع f الدالة غ ادرساتجاه (2

السابق. المعلم "ln" ية ب الن تمية اللوغار للدالة ي البيا المنح (Γ) س (3

وليد الاستاذ مع وممتعة لة اضياتس وليد17ر مرن الأستاذ



العلمية االشعب الور الب تميةحوليات اللوغار الدوال

بيانيا. يجة الن فسر ثم lim
x→+∞( f (x)− ln x) احسب ا)

(Γ) المنح ا سبة بال (C f ) المنح ادرسوضعية ب)

(C f ) المنح ثم (Γ) المنح عناية ارسم (4

تماما. موجب حقيقي متغ t حيث H(x) =
∫ x

3
ln(t )d t : بـ [3;+∞[ ال ا ع المعرفة الدالة H (5

x بدلالة H(x) عبارة ن ع بالتجزئة، املة الم باستعمال ا)
: ن المعادلت ذوي ن المستقيم و الفواصل محور وحامل (C f ) بالمنح دد ا المستوي ا مساحة A احسب ب)

x = 4 و x = 3

g (x) = f (−2x) : بـ ]−∞;−1[∪ ]−1;0[ ع المعرفة الدالة g (6
ا. ف عر مجموعة ع g الدالة غ اتجاه حدد g (x) عبارة حساب دون

:22 رقم ن التمر
نقاط) 07) ي الثا الموضوع - 2018 - ية تجر علوم

ي البيا المنح (Cg ) و g (x) = 1

x
− (ln x)2 − ln x −1 : بـ ]0;+∞[ ع المعرفة x قيقي ا المتغ ذات العددية الدالة g (I

: المقابل ل الش ن مب و كما ا ل الممثل

−1 1 2 3 4

−3

−2

−1

1

2

3

4

(Cg )

.g (x) اشارة بيانيا تج است ثم g (1) احسب -

مستو ي البيا ا تمثيل (C f ) f (x) = 1+ ln x

1+x ln x
: بـ ]0;+∞[ ع المعرفة x قيقي ا المتغ ذات العددية الدالة f (II

(O;
#»
i ;

#»
j ) س المتجا و المتعامد المعلم ا سوب م

بيانيا. ن يجت الن فسر ثم lim
x→+∞ f (x) = 0 ان ن و lim

x
>→0

f (x) احسب (1

f ′(x) = g (x)

(1+x ln x)2 : ]0;+∞[ من x ل اجل من انھ ن ب ا) (2
ا ا غ جدول ل وش f الدالة غ اتجاه تج است ب)

الفواصل، محور حامل مع تقاطعھ نقطة (C f ) مماسالمنح (T ) لـ معادلة y =
(

e2

e −1
x − e

e −1

)
ان ن ب (3

(C f ) المنح و (T ) المماس ارسم ثم

وليد الاستاذ مع وممتعة لة اضياتس وليد18ر مرن الأستاذ



العلمية االشعب الور الب تميةحوليات اللوغار الدوال

متمايزن ن حل (e −1) f (x) = e2x −me المعادلة تقبل بحيث m قيقي ا الوسيط قيم بيانيا ن ع (4

ن المستقيم و (C f ) المنح الفواصلو بحاملمحور دد منالمستويا ا مساحة In ،n > حيث1 nعددطبي (III
x = n و x = 1 ما معالت اللذين

In = ln(1+n lnn) : n > 1 حيث n طبي عدد ل اجل من انھ ن ب ا)
(In) المتتالية غ ادرساتجاه ب)

:23 رقم ن التمر
نقاط) 07) ي الثا الموضوع نائية، الاست الدورة - 2017 - ية تجر علوم

f (x) = 1+2ln(2x +1)

(2x +1)2 : كماي
]
−1

2
;+∞

[
ع المعرفة العددية الدالة f عت (I

.(O;
#»
i ,

#»
j ) س المتجا و المتعامد المعلم ا سوب الم المستوي ي البيا ا تمثيل (C f )

بيانيا. يجة الن فسر ثم lim
x→+∞ f (x) ، lim

x
>→− 1

2

f (x) : ن ايت ال احسب (1

f ′(x) = −8ln(2x +1)

(2x +1)3 ،
]
−1

2
;+∞

[
من x ل اجل من ان: ن ب ا) (2

ا. ا غ جدول ل ش ثم f الدالة غ ادرساتجاه ب)
. f (x) اشارة تج است ثم ، f (x) = 0 المعادلة

]
−1

2
;+∞

[
ال ا حل (3

.(C f ) ا ثم ا، احداثي ن عي يطلب ωعطاف ا نقطة يقبل (C f ) المنح ان ن ب (4

g (x) = 2[−x + ln(2x +1)] : كماي
]
−1

2
;+∞

[
ع المعرفة g الدالة لتكن (II

.g الدالة غ ادرساتجاه ا) (1
1.2 <α< 1.3 حيث: α الاخر و معدوم ما احد ن حل g (x) = 0 للمعادلة ان ن ب ب)

.g (x) اشارة تج است ج)

In =
∫ n+1

n
f (x)d x : 1 من تماما اك n طبي عدد ل اجل من نضع (2

lim
x→+∞ In تج است ثم 0 < f (x) < 1

2x +1
، x ≥ 3

2
ل اجل من : ان ت اث -

:24 رقم ن التمر
نقاط) 07) الأول الموضوع - 2017 - ية تجر علوم

، f (x) = 2

3
x + ln

(
x −1

x +1

)
بـ: D = ]−∞;−1[∪ ]1;+∞[ حيث D ع المعرفة f العددية الدالة عت

.(O;
#»
i ,

#»
j ) س المتجا و المتعامد المعلم ا سوب الم المستوي f للدالة ي البيا التمثيل (C f )

بيانيا. ذلك فسر ثم فردية f الدالة ان ن ب (1

lim
x→−∞ f (x) و lim

x→+∞ f (x) ، lim
x

<→−1

f (x) ، lim
x

>→1

f (x) التالية: ايات ال احسب (2
ب. ات ال محور امل ن مواز ن مقار ن مستقيم يقبل (C f ) ان تج است

f ′(x) = 2

3

(
x2 +2

x2 −1

)
، D من x ل اجل من انھ ن ب ا) (3

وليد الاستاذ مع وممتعة لة اضياتس وليد19ر مرن الأستاذ



العلمية االشعب الور الب تميةحوليات اللوغار الدوال

ا. ا غ جدول ل ش ثم f الدالة غ اتجاه تج است ب)

.1.8 <α< 1.9 حيث α وحيدا حلا تقبل f (x) = 0 المعادلة ان ن ب (4

سبة بال (C f ) المنح ادرسوضعية ثم (C f ) للمنح مائل مقارب مستقيم y = 2

3
x المعادلة: ذا (∆) المستقيم أن ن ب (5

.(∆) المستقيم ا

.(C f ) المنح و (∆) المستقيم ا (6

(2−3|m|)x +3ln

(
x −1

x +1

)
= 0 المعادلة: حلول عدد m قيقي ا الوسيط قيم حسب ناقشبيانيا وسيطحقيقي، m (7

:25 رقم ن التمر
نقاط) 07) الأول الموضوع - 2016 - ية تجر علوم

g (x) =−1+ (x +1)e +2ln(x +1) بـ: ]−1;+∞[ ال ا ع المعرفة g العددية الدالة لتكن (I
.( ي ب الن تم اللوغار اساس و e العدد (حيث

ا. ا غ جدول ل ش ثم ، g الدالة ات غ ادرس (1
−0.34 <α<−0.33 حيث: α وحيدا حلا g (x) = 0 للمعادلة ان ن ب (2

.]−1;+∞[ ال ا من x قيقي ا العدد قيم حسب g (x) اشارة تج است (3

. f (x) = e

x +1
+ ln(x +1)

(x +1)2 بـ: ]−1;+∞[ ال ا ع المعرفة f الدالة لتكن (II
.(O;

#»
i ,

#»
j ) س المتجا و المتعامد المعلم ا سوب الم المستوي ي البيا ا تمثيل (C f )

ندسيا. ن يجت الن فسر ثم ، lim
x→+∞ f (x) احسب و lim

x
>→−1

f (x) =−∞ ان ن ب ا) (1

.( f الدالة مشتقة f ′ ) . f ′(x) = −g (x)

(x +1)3 : ]−1;+∞[ من x حقيقي عدد ل اجل من انھ ن ب ب)
ا. ا غ جدول ل ش ثم ، ]−1;+∞[ ال ا ع f الدالة غ ادرساتجاه ج)

( f (α) ≈ 3.16 ان: نقبل ) (C f ) المنح ارسم د)
x 7→ ln(x +1)

(x +1)2 للدالة اصلية دالة x 7→ −1

x +1
[1+ ln(x +1)] الدالة: ان ن ب ا) (2

اللذين ن المستقيم و الفواصل محور حامل و (C f ) بالمنح دد ا المستوي ا مساحة احسب ب)
x = 1 و x = 0 التوا ع ما معادلتا

السابق. المعلم ي البيا ا تمثيل (Ck ) و k(x) = f (−|x|) بـ: ]−1;1[ ع المعرفة k العددية الدالة عت (3
زوجية. k الدالة ان ن ب ا)

.(k الدالة ات غ دراسة (دون ارسمھ ثم (C f ) المنح من انطلاقا (Ck ) المنح تاج است كيفيمكن ن ب ب)
k(x) = m المعادلة: حلول اشارة و عدد m قيقي ا الوسيط قيم حسب ناقشبيانيا ج)

وليد الاستاذ مع وممتعة لة اضياتس وليد20ر مرن الأستاذ
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g (x) = x2 +1− ln x بـ: ]0;+∞[ ال ا ع المعرفة العددية الدالة g (I

g الدالة غ ادرساتجاه (1

.g (x) > 0 ، ]0;+∞[ ال ا من x حقيقي عدد ل اجل من انھ ن ب ثم g

(p
2

2

)
احسب (2

f (x) = ln x

x
+x −1 بـ: ]0;+∞[ ال ا ع المعرفة العددية الدالة f (II

(O;
#»
i ,

#»
j ) س المتجا و المتعامد المعلم ا سوب الم المستوي ي البيا ا تمثيل (C f ) و

. lim
x→+∞ f (x) و lim

x
>→0

f (x) احسب (1

f ′(x) = g (x)

x2 ، ]0;+∞[ ال ا من x حقيقي عدد ل اجل من انھ ن ب ا) (2
f الدالة ات غ جدول ل ش ب)

.1 ا فاصل ال النقطة (C ) للمنح (T ) للماس معادلة اكتب (3
لھ. معادلة y = x −1 حيث: (∆) مائلا ا مقار مستقيما يقبل (C ) ان ن ب ا) (4

(∆) و (C ) لـ س ال ادرسالوضع ب)
(C ) المنح ثم (∆) و (T ) ن المستقيم ارسم (5

لھ. معادلة y = mx −m حيث: المستقيم (∆m) حقيقي. عدد m ا) (6
f (x) = mx −m المعادلة: حلول و عدد m قيقي ا الوسيط قيم حسب و ناقشبيانيا ب)

]0;+∞[ ال ا ع x 7→ ln x

x
للدالة اصلية دالة جد ا) (7

ما: معالت اللذين ن المستقيم و (∆) المستقيم ، (C ) بالمنح دد ا المستوي ا مساحة In احسب ب)
.(n > 1) طبي عدد n حيث x = n و x = 1

In > 2 فان: n > n0 ان اذا بحيث n0 طبي عدد اصغر ن ع ج)

وليد الاستاذ مع وممتعة لة اضياتس وليد21ر مرن الأستاذ
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.(O;
#»
i ,

#»
j ) س المتجا و المتعامد المعلم ا سوب م المستوي

1 2 3 4 5 6

−3

−2

−1

1

2

3

α

(γ)(∆)

f

g

(∆) و (γ) تقاطع نقطة فاصلة α ، y =−x +3 المعادلة ذو المستقيم (∆) و x 7→ ln x للدالة ي البيا التمثيل (γ) (I

]0;+∞[ ع (∆) ا سبة بال (γ) وضعية حدد بيانية بقراءة (1
g (x) = x −3+ ln x بـ: ]0;+∞[ ال ا ع المعرفة العددية الدالة g (2

g (x) اشارة x قيم حسب تج است
2.2 <α< 2.3 ان: تحقق (3

ي. البيا ا تمثيل (C f ) و f (x) = (1− 1

x
)(ln x −2) بـ: ]0;+∞[ ال ا ع المعرفة الدالة f (II

lim
x→+∞ f (x) و lim

x
>→0

f (x) احسب (1

f الدالة ات غ جدول ل ش ثم ، f ′(x) = g (x)

x2 ]0;+∞[ من x ل اجل من انھ ت اث (2

f (α) للعدد حصرا تج است ثم ، f (α) = −(α−1)2

α
انھ: ن ب (3]

0;e2
] ال ا ع (C f ) ا ثم الفواصل، محور حامل ا سبة بال (C f ) ادرسوضعية (4

F (1) =−3 تحقق: ال و ]0;+∞[ ال ا ع f للدالة الاصلية الدالة F (III

ما. فاصلت ن عي يطلب ن نقطت الفواصل محور امل ن مواز ن مماس يقبل F الدالة منح أن ن ب (1
F الدالة عبارة تج است ثم ، ]0;+∞[ ع x 7→ ln x للدالة اصلية دالة x 7→ x ln x −x ان ن ب (2

:28 رقم ن التمر
نقاط) 06) الاول الموضوع جوان، دورة - 2014 - ية تجر علوم

ا سوب الم المستوي ي البيا ا تمثيل (C f ) و f (x) = 1+ 2ln x

x
: كماي ]0;+∞[ ال ا ع المعرفة f العددية الدالة عت

(O;
#»
i ,

#»
j ) س المتجا و المتعامد المعلم

ندسيا. ن يجت الن فسر ، lim
x→+∞ f (x) و lim

x
>→0

f (x) احسب ا) (1

وليد الاستاذ مع وممتعة لة اضياتس وليد22ر مرن الأستاذ
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ا. ا غ جدول ل ش ثم ]0;+∞[ ال ا ع f الدالة غ ادرساتجاه ب)

y = 1 معادلتھ: الذي (∆) المستقيم ا سبة بال (C f ) المنح ادرسوضعية ا) (2
.1 الفاصلة ذات النقطة (C f ) للمنح (T ) المماس معادلة اكتب ب)

e−0.4 <α< e−0.3 حيث ، α وحيدا حلا ]0;1[ ال ا تقبل f (x) = 0 المعادلة ان ن ب ج)

(C f ) و (T ) ا (3

السابق نفسالمعلم ي البيا ا تمثيل (Ch) وليكن h(x) = 1+ 2ln |x|
|x| : كماي R− {0} ع المعرفة h الدالة لتكن (4

تج؟ ست ماذا h(x)−h(−x) = 0 معدوم، غ x حقيقي عدد ل اجل من انھ ن ب ا)
.(C f ) المنح ع اعتمادا (Ch) المنح ا ب)

.ln x2 = (m −1)|x| المعادلة: حلول عدد ، m قيقي ا الوسيط قيم حسب ناقشبيانيا، ج)

:29 رقم ن التمر
نقاط) 07) ي الثا الموضوع جوان، دورة - 2013 - ية تجر علوم

g (x) = x2 +2x +4−2ln(x +1) : بـ ]−1;+∞[ ال ا ع المعرفة الدالة g (I

ا. ا غ جدول ل ش ثم ، g الدالة ات غ ادرس (1
g (x) > 0 ، ]−1;+∞[ ال ا من x ل اجل من انھ تج است (2

f (x) = x − 1−2ln(x +1)

x +1
: بـ ]−1;+∞[ ال ا ع المعرفة الدالة f (II

.(2cm الطول (وحدة (O;
#»
i ;

#»
j ) س المتجا و المتعامد المعلم ا سوب الم المستوي ي البيا ا تمثيل (C f ) و

بيانيا. يجة الن فسر . lim
x

>→−1

f (x) احسب ا) (1
. lim
x→+∞ f (x) احسب ب)

. f الدالة مشتقة f ′ حيث ، f ′(x) = g (x)

(x +1)2 ، ]−1;+∞[ من x ل اجل من انھ ن ب ا) (2
ا. ا غ جدول ل ش ثم ، ]−1;+∞[ ال ا ع f الدالة غ ادرساتجاه ب)

0 <α< 0.5 ان تحقق ثم ، ]−1;+∞[ ال ا α وحيدا حلا تقبل f (x) = 0 المعادلة ان ن ب ج)
+∞ عند (C f ) للمنح مائل مقارب y = x المعادلة ذا (∆) المستقيم ان ن ب ا) (3

(∆) ا سبة بال (C f ) المنح ادرسوضعية ب)
x0 ا فاصل نقطة (C f ) مماسللمنح ، y = x + 2p

e3
: المعادلة ذا (T ) المستقيم ان نقبل (4

.x0 احسب ا)
.(C f ) المنح ثم (T ) المماس و ن المقار ن المستقيم ارسم ب)

متمايزن. ن حل f (x) = x +m المعادلة تقبل بحيث ، m قيقي ا الوسيط قيم بيانيا ن ع ج)

وليد الاستاذ مع وممتعة لة اضياتس وليد23ر مرن الأستاذ
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ا سوب الم المستوي ي البيا ا تمثيل (C f ) . f (x) = x +5+6ln
( x

x −1

)
: كماي ]−∞;0[ ال ا ع المعرفة الدالة f لتكن

(O;
#»
i ;

#»
j ) س المتجا و المتعامد المعلم

ندسيا. يجة الن فسر ثم ، lim
x

<→0

f (x) احسب ا) (1

. lim
x→−∞ f (x) احسب ب)

f ′(x) = x2 −x −6

x(x −1)
، ]−∞;0[ من x حقيقي عدد ل اجل من انھ ن ب (2

ا ا غ جدول ل ش ثم ، f الدالة غ اتجاه تج است

−∞ بجوار (C f ) للمنح مائل مقارب مستقيم و y = x +5 لھ: معادلة الذي (∆) المستقيم ان ن ب ا) (3
(∆) للمستقيم سبة بال (C f ) المنح ادرسوضع ب)

−1.1 <β<−1 و −3.5 <α<−3.4 حيث β و α ن حل تقبل f (x) = 0 المعادلة ان ن ب (4

(∆) المستقيم و (C f ) المنح ا (5

B

(
−2;

5

2
+6ln

(
3

4

))
و A

(
−1;3+6ln

(
3

4

))
ن النقطت عت ا) (6

.(AB) للمستقيم ارتية دي معادلة y = 1

2
x + 7

2
+6ln

3

4
ان ن ب ب)

ا. ت احداث ن عي يطلب M0 نقطة (C f ) يمسالمنح (AB) المستقيم ان ن ب ج)

g (x) = x2

2
+5x +6x ln

( x

x −1

)
+6ln(1−x) : كماي ]−∞;0[ ع المعرفة الدالة g لتكن (7

.]−∞;0[ ال ا ع f للدالة اصلية دالة g ان ن ب

:31 رقم ن التمر
نقاط) 07) الأول الموضوع جوان، دورة - 2011 - ية تجر علوم

g (x) = x −1

x +1
: بـ R− {−1} ع المعرفة g الدالة عت (I

س المتجا و المتعامد المعلم ا سوب الم المستوي ي البيا ا تمثيل (Cg ) و
بيانية: بقراءة المقابل)، ل (الش (O;

#»
i ,

#»
j )

−5 −4 −3 −2 −1 1 2 3 4 5

−3

−2

−1

1

2

3

4

5
eq1
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g الدالة ات غ جدول ل ش ا)
g (x) > 0 ة ا الم بيانيا حل ب)

0 < g (x) < 1 ا اجل من ون ي ال x قيم بيانيا ن ع ج)

f (x) = x −1

x +1
+ ln

(
x −1

x +1

)
: بـ ]1;+∞[ ال ا ع المعرفة f الدالة لتكن (II

.(O;
#»
i ,

#»
j ) س المتجا و المتعامد المعلم ا سوب الم المستوي ي البيا ا تمثيل (C f ) و

ندسيا. ن يجت الن فسر ثم lim
x→+∞ f (x) و lim

x
>→1

f (x) احسب (1

g ′(x) = 2

(x +1)2 ، ]1;+∞[ ال ا من x حقيقي عدد ل اجل من انھ ن ب ا) (2
f الدالة ات غ جدول ل ش ثم ا ادرساشار و f ′(x) احسب ب)

]1;+∞[ ال ا ع ln

(
x −1

x +1

)
العبارة اشارة ن ع جـ-، السؤال (I زء ا باستعمال ا) (3

حقيقي. عدد α ب)
]α;+∞[ ال ا ع x 7→ ln(x −α) للدالة اصلية دالة x 7→ (x −α) ln(x −α)−x الدالة ان ن ب

f للدالة اصلية دالة ن ع ثم g (x) = 1− 2

x +1
، ]1;+∞[ ال ا من x حقيقي عدد ل اجل من انھ تحقق ج)

.]1;+∞[ ال ا ع

:32 رقم ن التمر
نقاط) 10) الأول الموضوع جوان، دورة - 2010 - ية تجر علوم |

f (x) = 1+ ln(2x −1) : بـ I =
]

1

2
;+∞

[
ال ا ع المعرفة العددية الدالة f لتكن (I

.(O;
#»
i ;

#»
j ) س المتجا و المتعامد المعلم ا سوب الم المستوي ي البيا ا تمثيل (C f ) ليكن و

lim
x

>→ 1
2

h(x) و lim
x→+∞ f (x) احسب (1

ا. ا غ جدول ل ش ثم I ال ا ع تماما ايدة م f الدالة ان ن ب (2
y = x المعادلة ذي (d) للمستقيم ا المماسمواز ا ف ون ي ال (C f ) من النقطة فاصلة ن ع (3

عددان b ، a حيث: f (x) = ln(x + a)+ b ل: الش ع f (x) كتابة يمكن I من x ل اجل من انھ ت اث ا) (4
ما. عيي يطلب حقيقيان

(C f ) و (C ) ارسم ثم ln ية ب الن تمية اللوغار الدالة منح (C ) من انطلاقا (C f ) رسم يمكن انھ تج است ب)

g (x) = f (x)−x : بـ I ال ا ع المعرفة g العددية الدالة عت (II

lim
x→+∞g (x) =−∞ ان ن ب ثم lim

x
>→ 1

2

g (x) احسب (1

ا ا غ جدول ل ش ثم I ع g الدالة غ ادرساتجاه (2
.α وحيدا حلا

]
3

2
;+∞

[
ال ا تقبل g (x) = 0 المعادلة ان ن ب ثم g (1) احسب ا) (3

2 <α< 3 ان تحقق
السابق. المعلم

]
1

2
;5

]
ال ا ع g الدالة منح (Cg ) ارسم ب)

(d) ا سبة بال (C f ) المنح وضعية حدد ثم I ال ا ع g (x) اشارة تج است (4
]1;α[ ال ا ا ت ي f (x) فان: ]1;α[ ال ا من x حقيقي عدد ل اجل من انھ ن بر (5

وليد الاستاذ مع وممتعة لة اضياتس وليد25ر مرن الأستاذ
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un = f

(
1+ 1

2n

)
ي: كمايا N∗ ع المعرفة العددية المتتالية (Un) س (III

un = 1+2ln3−3ln2 ون: ي ا اجل من ال n الطبي العدد قيمة ن ع ا)
Sn = u1 +u2 +·· ·+un حيث: Sn موع ا n بدلالة احسب ب)

:33 رقم ن التمر
نقاط) 07) ي الثا الموضوع جوان، دورة - 2009 - ية تجر علوم

الاول: زء ا
h(x) = x2 +2x + ln(x +1) : كماي ]−1;+∞[ ع معرفة عددية دالة h

. lim
x→+∞h(x) و lim

x
>→−1

h(x) احسب (1

h′(x) = 1+2(x +1)2

x +1
: ]−1;+∞[ ال ا من x حقيقي عدد ل اجل من انھ ن ب (2

ا. ا غ جدول انجز ثم h الدالة غ اتجاه تج واست

.x قيم حسب h(x) اشارة تج است و h(0) احسب (3

f (x) = x −1− ln(x +1)

x +1
: كماي ]−1;+∞[ ع معرفة دالة f لتكن : ي الثا زء ا

(O;
#»
i ,

#»
j ) س متجا و متعامد معلم ا سوب م مستوي f للدالة الممثل المنح (C f ) س

بيانيا. يجة الن فسر ثم lim
x

>→−1

f (x) احسب ا) (1

lim
u→+∞

lnu

u
= 0 ان ن بر ، lim

t→+∞
e t

t
=+∞ يجة الن باستخدام ب)

lim
x→+∞ f (x) تج است ج)

(C f ) للمنح مائل مقارب مستقيم وجود تج است و lim
x→+∞

[
f (x)− (x −1)

] احسب د)
المائل المقارب المستقيم ا سبة بال (C f ) المنح ادرسوضعية ( 

f الدالة ات غ جدول ل ش ثم f ′(x) = h(x)

(x +1)2 ، ]−1;+∞[ ال ا من x ل اجل من انھ ن ب (2

3.4 و 3.3 ن ب محصورة ا فاصل نقطة عند y = 2 المعادلة ذو المستقيم يقطع (C f ) المنح ان ن ب (3

(C f ) ارسم (4

ا: معادلا ال المستقيمات و (C f ) بالمنح دود ا المستوي ا احسبمساحة (5
x = 1 و x = 0 ، y = x −1

وليد الاستاذ مع وممتعة لة اضياتس وليد26ر مرن الأستاذ
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2
ا ر تق شعبة

:34 رقم ن التمر
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g (x) = 2ln x −1− 1

x2 : بـ ]0;+∞[ ال ا ع المعرفة g العددية الدالة (I

]0;+∞[ ال ا ع تماما ايدة م g الدالة ان ن ب (1
1.89 <α< 1.90 : حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة ان ن ب ا) (2

g (x) اشارة x تماما الموجب قيقي ا العدد قيم حسب تج است ب)

f (x) =−x −2+ 3+2ln x

x
: بـ ]0;+∞[ ال ا ع معرفة f العددية الدالة (II

( 2cm الطول وحدة ) (O; i⃗ , j⃗ ) س المتجا و المتعامد المعلم ا سوب الم المستوي f للدالة ي البيا التمثيل (C )

ندسيا. يجة الن فسر ثم lim
x

>→0

f (x) احسب ا) (1
lim

x→+∞ احسب ب)

f ′(x) = 1

x2 g (
1

x
) : ]0;+∞[ من x ل اجل من انھ ن ب ا) (2[

1

α
;+∞

[
ال ا ع تماما ومتناقصة

]
0;

1

α

]
ال ا ع تماما ايدة م f الدالة ان ن ب ب)

. f الدالة ات غ جدول ل ش ج)
لھ. معادلة كتابة يطلب (∆) ا مقار مستقيم يقبل (C ) ان تج است ثم lim

x→+∞
[

f (x)− (−x −2)
] احسب ا) (3

(∆) ا سبة بال (C ) المنح ادرسوضعية ب)
A عند (C ) مماس (T ) لـ معادلة اكتب ثم 1 ا فاصل A عطاف ا نقطة يقبل (C ) ان ن ب (4
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(C ) و (∆) ، (T ) ارسم (5
( f (

1

α
) ≈ 0.73 و 1

α
≈ 0.53 : ناخذ )

السابق المعلم ي البيا ا تمثيل (Ch) و h(x) = |x|+2− 3+ ln(x2)

|x| : بـ R∗ ع معرفة h الدالة (6
زوجية. h الدالة ان ن ب ا)

h(x) =− f (x) : ]0;+∞[ ال ا من x حقيقي عدد ل اجل من انھ تحقق ب)
ارسمھ. ثم (C ) من انطلاقا (Ch) رسم كيفية اشرح ج)

:35 رقم ن التمر
نقاط) 07) الأول الموضوع جوان، دورة - 2020 - ا ر تق |

g (x) =−1+x +2ln x : بـ ]0;+∞[ ال ا ع معرفة g العددية الدالة (I

g الدالة غ ادرساتجاه (1
]0;+∞[ ال ا من x قيم حسب g (x) اشارة تج است ثم g (1) احسب (2

. f (x) = −2+ (x −2)ln x

x
: بـ ]0;+∞[ ع معرفة f العددية الدالة (II

(O; i⃗ , j⃗ ) س المتجا المتعامد المعلم ا سوب الم المستوي ي البيا ا تمثيل (C f )

ندسيا يجة الن فسر ثم lim
x

>→0

f (x) احسب ا) (1
lim

x→+∞ f (x) احسب ب)

f ′(x) = g (x)

x2 : ]0;+∞[ من x حقيقي عدد ل اجل من انھ ن ب ا) (2
(Γ) المنح ا سبة بال (C f ) المنح ادرسوضعية ب)

و 0.5 <α< 0.6 : ان تحقق ثم ، β و α ما فاصلتا ن نقطت الفواصل محور حامل يقطع (C f ) المنح ان ن ب (3
2.9 <β< 3

.(C f ) ثم (Γ) ارسم (4

:36 رقم ن التمر
نقاط) 07) ي الثا الموضوع جوان، دورة - 2019 - ا ر تق |

g (x) = (x +1)(x +e)−e(x ln x) : بـ ]0;+∞[ ع تماما ايدة الم و المعرفة الدالة g (I
]0;+∞[ ال ا ع g (x) اشارة تج است ثم lim

x
>→0

g (x) احسب

f (x) = ln(x +1)+ e ln x

x +1
: بـ ]0;+∞[ ع المعرفة الدالة f (II

(O;
#»
i ;

#»
j ) س المتجا و المتعامد المعلم ا سوب الم المستوي ي البيا ا تمثيل (C f ) و

lim
x→+∞ f (x) =+∞ ان ن ب ثم ، lim

x
>→0

f (x) احسب ا) (1

f ′(x) = g (x)

x(x +1)2 : ]0;+∞[ من x ل اجل من انھ ن ب ب)
ا. ا غ جدول ل ش ثم ، f الدالة غ اتجاه تج است ج)
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1 الفاصلة ذات النقطة عند (C f ) مماس (T ) لـ معادلة اكتب (2
α ا فاصل A وحيدة نقطة الفواصل محور حامل يقطع (C f ) المنح ان ن ب ا) (3

0.7 <α< 0.8 : ان تحقق ب)
[0;+∞[ ال ا ع x 7→ ln(x +1) للدالة ي البيا التمثيل (Γ) (4
بيانيا. يجة الن فسر ثم lim

x→+∞
(

f (x)− ln(x +1)
) احسب ا)

(Γ) و (C f ) ن للمنحني س ال ادرسالوضع ب)
(C f ) ثم (Γ) و (T ) المماس ارسم ج)

متمايزن. ن حل f (x) = 1+e

2
x −m المعادلة تقبل بحيث m قيم ن ع وسيطحقيقي، m (5

ln x < x +1 : ]1;+∞[ ال ا من x ل اجل من انھ نقبل (6
ln2 < f (x) < e + ln(x +1) : ]1;+∞[ ال ا من x ل اجل من انھ ن ب ا)

اصلية دالة x 7→ (x +1)ln(x +1)−x : الدالة ]1;+∞[ ال ا من x ل اجل من انھ تحقق ب)
x 7→ ln(x +1) للدالة

: ما معادلتا اللذين ن المستقيم و الفواصل محور وحامل (C f ) بالمنح دد ا المستوي ا مساحة S ج)
x = e2 −1 x = e −1

(e2 −e) ln2 < S < e3 : ان ن ب 6-أ)، السؤال جواب باستخدام -

:37 رقم ن التمر
نقاط) 07) ي الثا الموضوع جوان، دورة - 2018 - ا ر تق

g (x) = 2−x + ln x : بـ ]0;1[ ال ا ع المعرفة g العددية الدالة عت (I

]0;1[ ال ا ع الدالة غ ادرساتجاه ا) (1
0.15 <α< 0.16 : حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة ان ن ب ب)

]0;1[ ال ا ع g (x) اشارة x قيم حسب تج است (2

f (x) = 1−2x + ln x

x −1
: بـ ]1;+∞[ ال ا ع المعرفة العددية الدالة f لتكن (II

(O; i⃗ , j⃗ ) س المتجا و المتعامد المعلم ا سوب الم المستوي ي البيا ا تمثيل (C f ) وليكن

ن يجت الن فسر ثم ، ( f (x) = 1−2x

x −1
+ ln x

x −1
ل الش ع f (x) كتابة يمكن ) lim

x→+∞ f (x) و lim
x

>→1

f (x) احسب (1
بيانيا.

f ′(x) =
g

(
1

x

)
(x −1)2 : ]1;+∞[ ال ا من x حقيقي عدد ل اجل من انھ ن ب ا) (2

ا ا غ جدول ل ش ثم ،
[

1

α
;+∞

[
ع تماما ومتناقصة

]
1;

1

α

]
ع تماما ايدة م f ان ن ب ب)

y =−2 معادلة ذي (∆) المستقيم و (C f ) لـ س ال ادرسالوضع (3
( f

(
1

α

)
≈−1.8 عطى ) (C f ) المنح و ن المقار ن المستقيم ارسم (4

( متمايزن. ن حل | f (x)| = m المعادلة تقبل ح m قيقي ا الوسيط قيم بيانيا ن ع (5
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:38 رقم ن التمر
نقاط) 07) الأول الموضوع جوان، دورة نائية، الأست الدورة - 2017 - ا ر تق

g (x) =−1

2
+ 2− ln x

x2 : كماي ]0;+∞[ ال ا ع المعرفة g الدالة لتكن (I

lim
x→+∞g (x) و lim

x
>→0

g (x) احسب (1

ا. ا غ جدول ل ش ثم g الدالة غ ادرساتجاه (2
x قيم حسب g (x) اشارة تج است ثم 1.71 <α< 1.72 حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة ان ن ب (3

. f (x) =−1

2
x +2+ −1+ ln x

x
: كماي ]0;+∞[ ع المعرفة f الدالة عت (II

∥#»
i ∥ = 1cm حيث (O; i⃗ , j⃗ ) س المتجا و المتعامد المعلم ا سوب الم المستوي f للدالة ي البيا التمثيل (C f )

lim
x→+∞ f (x) و lim

x
>→0

f (x) احسب ا) (1
ا. ا غ جدول ل ش ثم f الدالة غ ادرساتجاه ب)

(C f ) للمنح مائل مقارب y =−1

2
x +2 المعادلة ذا (∆) المستقيم ان ن ب ا) (2

(∆) المستقيم ا سبة بال (C f ) المنح ادرسوضعية ب)
4.19 < γ< 4.22 و 0.76 <β< 0.78 حيث f (γ) = f (β) = 0 و f (α) ≈ 0.87 ان نقبل (3

(C f ) المنح و (∆) المستقيم السابق المعلم ا -
المستقيم و (C f ) بالمنح دد ا المستوي ا مساحة ا A(λ) بـ نرمز ، 1 <λ≤ e حيث حقيقي عدد λليكن (4

x =λ و x = 1 : ما معادل اللذين ن المستقيم و (∆)

λ بدلالة A(λ) احسب ا)
A(λ) = 1

2
cm2 حيث λ قيمة ن ع ب)

:39 رقم ن التمر
نقاط) 07) الأول الموضوع جوان، دورة - 2017 - ا ر تق

f (x) =−2x +3+2ln

(
x −1

x −2

)
: كماي D f = ]−∞;1[∪ ]2;+∞[ حيث D f ع المعرفة f العددية الدالة لتكن

(O; i⃗ , j⃗ ) س المتجا و المتعامد المعلم ا سوب الم المستوي ي البيا ا تمثيل (C f ) وليكن

بيانيا. ن يجت الن فسر ثم lim
x

>→2

f (x) ، lim
x

<→1

f (x) : ن ايت ال احسب ا) (1

lim
x→+∞ f (x) و lim

x→−∞ f (x) احسب ب)

f الدالة ات غ جدول ل ش ثم ، f ′(x) =−2− 2

(x −1)(x −2)
، D f من x اجل من انھ ن ب (2

f (3−x)+ f (x) = 0 و (3−x) ∈ D f ، D f من x حقيقي عدد ل اجل من : ان تحقق ا) (3
يھ. احداث ن عي يطلب تناظر مركز يقبل (C f ) ان تج است ب)

ن عي يطلب β اخر حلا تقبل ا ا تج است ثم ]0.45;0.46[ ال ا ع α وحيدا حلا تقبل f (x) = 0 المعادلة ان ت اث (4
لھ. حصر

(∆) لـ سبة بال (C f ) ادرسوضعية ثم ، (C f ) لـ مائل مقارب y =−2x +3 : المعادلة ذا (∆) المستقيم ان ن ب (5
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(C f ) و (∆) ارسم (6

.]2;+∞[ ع x 7→ ln

(
x −1

x −2

)
للدالة اصلية h : x 7→ (x −1)ln(x −1)− (x −2)ln(x −2) : الدالة ان ن ب (7

: ا معادلا ال المستقيمات و (C f ) بالمنح دد ا المستوي ا مساحة β بدلالة احسب ثم
x = 3 و x =β ، y =−2x +3

:40 رقم ن التمر
نقاط) 07) الأول الموضوع جوان، دورة - 2016 - ا ر تق

g (x) = x −1

x +1
+ ln(x +1) : كماي ]−1;+∞[ ال ا ع المعرفة العددية الدالة g (I

lim
x→+∞g (x) و lim

x
>→−1

g (x) احسب ا) (1
ا. ا غ جدول ل ش ثم ]−1;+∞[ ال ا ع g الدالة غ ادرساتجاه ب)

0.4 <α< 0.5 : حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة ان ن ب ا) (2
]−1;+∞[ ال ا ع g (x) اشارة تج است ب)

f (x) = 1+ (x −1)ln(x +1) : كماي ]−1;+∞[ ال ا ع المعرفة العددية الدالة f (II

lim
x→+∞ f (x) احسب ثم ندسيا يجة الن وفسر lim

x
>→−1

f (x) احسب (1

ا ا غ جدول ل ش ثم ، ]−1;+∞[ ال ا ع f الدالة غ ادرساتجاه ا) (2
( 10−2 ا النتائج تدور ) . f (α) لـ اعطحصرا ثم f (α) =−α+4− 4

α+1
: ان ن ب ب)

سوب الم المستوي f للدالة الممثل (C ) مماسالمنح (Ta) س ، ]−1;+∞[ ال ا من حقيقي عدد a ليكن (3
.a الفاصلة ذات النقطة عند (O; i⃗ , j⃗ ) س المتجا و المتعامد المعلم ا

h(x) = f (x)− [
f ′(a)(x −a)+ f (a)

] : ]−1;+∞[ ال ا من x حقيقي عدد ل اجل من نضع
h′(x) = f ′(x)− f ′(a) : ]−1;+∞[ من x ل اجل من انھ تحقق ا)

]−1;+∞[ ع h غ اتجاه تج است و x قيم حسب h′(x) اشارة ن ع ، g الدالة غ اتجاه باستعمال ب)
(Ta) المستقيم و (C ) للمنح س ال الوضع حدد ج)

ما معادلت ن عي يطلب A(1;0) النقطة شملان (Ta) مماسان يوجد انھ ن ب ا) (4
(C ) المنح و ن المماس ارسم ب)

H(x) = 1

2
(x2 −2x −3)ln(x +1)− 1

4
x2 + 3

2
x : بـ ]−1;+∞[ ال ا ع المعرفة H الدالة عت (5

]−1;+∞[ ال ا ع x 7→ (x −1)ln(x +1) للدالة اصلية دالة H الدالة ان ن ب ا)
x = 2 و x = 1 ، y = 0 : ا معادلا ال المستقيمات و (C ) بالمنح دد ا المستوي ا احسبمساحة ب)
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:41 رقم ن التمر
نقطة) 06.5) ي الثا الموضوع جوان، دورة - 2016 - ا ر تق |

g (x) = x −x ln x : بـ ]0;+∞[ ال ا ع المعرفة g العددية الدالة عت (I

lim
x→+∞g (x) و lim

x
>→0

g (x) احسب ا) (1
ا ا غ جدول ل ش ثم ]0;+∞[ ال ا ع g الدالة غ ادرساتجاه ب)

3.5 <α< 3.6 : حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) =−1 المعادلة ان ن ب (2
]0;+∞[ ال ا ع g (x)+1 العبارة اشارة تج است (3

f (x) = ln x

x +1
: بـ ]0;+∞[ ال ا ع المعرفة f العددية الدالة عت (II

∥#»
j ∥ = 4cm و ∥#»

i ∥ = 2cm : حيث ، (O; i⃗ , j⃗ ) س المتجا و المتعامد المعلم ا سوب الم المستوي ي البيا ا تمثيل (C f )

y = 0 و x = 0 ما معادلت ن مقار ن مستقيم يقبل (C f ) ان ن ب (1
f ′(x) = g (x)+1

x(x +1)2 : بـ ]0;+∞[ ال ا من x حقيقي عدد ل اجل من انھ ن بر ا) (2
ا. ا غ جدول ل ش ثم [α;+∞[ ومتناقصة ]0;α] ال ا ع تماما ايدة م f الدالة ان ن ب ب)

1 الفاصلة ذات النقطة عند (C f ) للمنح (T ) المماس معادلة اكتب ج)
ندسيا يجة الن فسر ، lim

x→α

f (x)− f (α)

x −α
احسب د)

f (α) = 1

α
: ان ن ب (3

( 10−2 ا النتائج تدور ) f (α) للعدد حصرا تج است ا)
(C f ) ارسم ب)

: وسيطحقيقي m و x تماما الموجب قيقي ا ول ا ذات المعادلة عت (4

x2 +x −2m(x +1) = ln(x2)...(E)

f (x) = 1

2
x −m : المعادلة حل ا ا حل يؤول (E) المعادلة ان تحقق ا)

متمايزن ن حل (E) المعادلة تقبل ا اجل من ال m قيم بيانيا ن ع ب)
المستوي ي البيا ا منحنا (Ch) و h(x) = ln |x|

−|x|−1
: كماي R∗ ع المعرفة الدالة h (5

زوجية h الدالة ان ن ب ا)
(C f ) بالمنح مستعينا (Ch) المنح نفسالمعلم ارسم ب)

:42 رقم ن التمر
نقطة) 07.5) ي الثا الموضوع جوان، دورة - 2015 - ا ر تق

h(x) = (x +2)2 +2−2ln(x +2) : بماي ]−2;+∞[ ال ا ع المعرفة الدالة h (I

lim
x→+∞h(x) ، lim

x
>→−2

h(x) احسب (1

ا. ا غ جدول ل ش ثم ، h الدالة غ ادرساتجاه (2
h(x) > 0 ، ]−2;+∞[ من x ل اجل من انھ تج است (3
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f (x) = x +1+ 2

x +2
ln(x +2) : بماي ]−2;+∞[ ال ا ع المعرفة الدالة f (II

( 1cm الطول وحدة ) (O; i⃗ , j⃗ ) س المتجا و المتعامد المعلم ا سوب الم المستوي f للدالة الممثل المنح (C f )

lim
x→+∞ f (x) احسب ثم ندسيا، يجة الن وفسر lim

x
>→−2

f (x) احسب (1

f ′(x) = h(x)

(x +2)2 : ]−2;+∞[ ال ا من x ل اجل من انھ ن ب ا) (2
ا. ا غ جدول ل ش ثم ، ]−2;+∞[ ال ا ع f الدالة غ ادرساتجاه ب)

+∞ بجوار (C f ) للمنح مائل مقارب y = x +1 : المعادلة ذا (∆) المستقيم ان ن ب ا) (3
(∆) المستقيم ا سبة بال (C f ) المنح ادرسوضعية ب)

ا احداثي ن عي يطلب A عطاف ا نقطة يقبل (C f ) المنح ان ت اث ا) (4
(C f ) المنح و ن المقار ن المستقيم ارسم ب)

: ا معادلا ال المستقيمات و (C f ) بالمنح دد ا ا مساحة المرع، تيم بالست احسب ج)
x = 1 و x =−1 ، y = 0

g (x) = |x +1|+ 2

x +2
| ln(x +2)| : بـ ]−2;+∞[ ال ا ع المعرفة الدالة g (III

؟ g ا سبة بال تج ست ماذا ، lim
x

>→−1

g (x)− g (−1)

x +1
و lim

x
<→−1

g (x)− g (−1)

x +1
احسب ا)

يجة. الن ذه ل ا اعطتفس ب)
السابق. نفسالمعلم g للدالة الممثل (Cg ) المنح ارسم (C f ) المنح من انطلاقا ج)

:43 رقم ن التمر
نقاط) 06) الأول الموضوع جوان، دورة - 2014 - ا ر تق

(O; i⃗ , j⃗ ) س المتجا و المتعامد المعلم ا سوب م سوي الم

g (x) = x ln x +x : بـ ]0;3] ال ا ع المعرفة الدالة g (I

g الدالة ات غ ادرس (1
1.45 <α< 1.46 ان تحقق ثم ]0;3] α وحيدا حلا تقبل g (x) = 2 المعادلة ان ن ب ا) (2

g (x)−2 اشارة تج است ب)

f (x) = |x −2| ln x : بـ ]0;3] ال ا ع المعرفة f الدالة و (C f ) المقابل ي البيا التمثيل (II

1 2 3 4

−2

−1

1

2

(C f )

2 عند f الدالة اشتقاق قابلية حول تخمينا ضع (C f ) باستعمال ا)
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تخمينك ة ان ت اث ب)
f الدالة ات غ ادرس ج)

h(x) = (2−cos x) ln(cos x) : كماي
[

0;
π

2

[
ع المعرفة الدالة h (III

h للدالة ي البيا التمثيل و (Ch) حيث ; (Ch) للمنح مقارب x = π

2
المعادلة ذو (∆) المستقيم ان ن ب ا)

(Ch) و (∆) وارسم ا ا غ جدول ل ش ثم الدالة، غ ادرساتجاه ب)

:44 رقم ن التمر
نقاط) 07) الأول الموضوع جوان، دورة - 2013 - ا ر تق

g (x) = (x +1)2 −2+ ln(x +1) بالعبارة: ]−1;+∞[ ال ا ع معرفة g الدالة (I

]−1;+∞[ ال ا ع g الدالة غ ادرساتجاه (1
ln(α+1) = 2− (α+1)2 : وان 0.31 <α< 0.32 : حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة ن ب (2

g (x) اشارة x قيم حسب تج است (3

f (x) = (x +1)2 + (2− ln(x +1))2 : بالعبارة ]−1;+∞[ ال ا ع معرفة f الدالة (II
(O; i⃗ , j⃗ ) س المتجا و المتعامد المعلم ا سوب الم المستوي f منح (C f )

lim
x→+∞ f (x) و lim

x
>→−1

f (x) احسب (1

f ′(x) = 2g (x)

x +1
: ]−1;+∞[ من x ل اجل من انھ، ت اث (2

ا. ا غ جدول ل ش ثم ، f الدالة غ ادرساتجاه (3
f (α) للعدد حصرا تج است ثم ، f (α) = (α+1)2(1+ (α+1)2) : ان ن ب (4

]−1;2] ال ا ع (C f ) المنح مثل (5

.h(x) = ln(x +1) : بالعبارة ]−1;+∞[ ال ا ع المعرفة h للدالة الممثل المنح (Γ) (III
x ا فاصل (Γ) من نقطة M و (−1;2) ن ت الاحداث ذات النقطة A

AM =√
f (x) بالعبارة عطى AM المسافة ان ت اث (1

k(x) =√
f (x) : بالعبارة ]−1;+∞[ ال ا ع معرفة k الدالة (2

]−1;+∞[ ال ا ع التغ نفساتجاه f و k ن للدالت ان ن ب ا)
يمكن ما اصغر AM المسافة ون ت بحيث ، (Γ) من B النقطة احداثي ن ع ب)

AB = (α+1)
√

(α+1)2 +1 : ان ن ب ج)
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:45 رقم ن التمر
نقاط) 07) ي الثا الموضوع جوان، دورة - 2012 - ا ر تق

حقيقيان. عددان b و a حيث g (x) = x2 +a +b ln(x) : كماي ]0;+∞[ ع المعرفة الدالة g (I

4 ھ توج معامل مماسا A(1;−1) النقطة يقبل g للدالة ي البيا التمثيل ان علما b و a ن ع (1 (II
b = 2 و a =−2 نضع (2

ا. ا غ جدول ل ش ثم ، g الدالة ات غ ادرس ا)
]0;+∞[ ع g (x) اشارة تج است ثم ، ]0;+∞[ ع α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة ان ن ب ب)

f (x) = x −2− 2ln(x)

x
: بـ ]0;+∞[ ع المعرفة الدالة f (III

( 2cm الطول وحدة ) . (O; i⃗ , j⃗ ) س المتجا المعلم ا سوب الم المستوي ي البيا ا تمثيل (C f )

lim
x→+∞ f (x) و lim

x
>→0

f (x) احسب ا) (1

f ′(x) = g (x)

x2 : ان تحقق ثم ، f ′(x) احسب ب)
f الدالة ات غ جدول ل ش ثم ، f ′(x) اشارة تج است ج)

(∆) ا سبة بال (C f ) ادرسوضعية ثم ، (C f ) لـ مقارب y = x −2 : المعادلة ذا (∆) المستقيم ان ن ب ا) (2
لھ. معادلة جد ثم ، (∆) يوازي (T ) مماسا يقبل (C f ) ان ن ب ب)

ثم ، 2.7 < x2 < 2.8 و 0.6 < x1 < 0.7 : حيث x2 و x1 ن حل تقبل f (x) = 0 المعادلة ان ن ب .α = 1.25 ناخذ ج)
(C f ) و (T ) ، (∆) من كلا ارسم

(m +2)x +2ln(x) = 0 المعادلة: حلول عدد ، m قيقي ا الوسيط قيم حسب بيانيا، نقاش (3

:46 رقم ن التمر
نقاط) 06) الأول الموضوع جوان، دورة - 2011 - ا ر تق

ا ل الممثل المنح (C f ) و حقيقيان عددان b و a حيث f (x) = a +b ln2x

4x2 : كماي ]0;+∞[ ع معرفة عددية دالة f

(O; i⃗ , j⃗ ) س المتجا و المتعامد المعلم ا سوب الم المستوي

الفواصل. محور امل ا مواز (C f ) للمنح A

(
1

2
;1

)
النقطة المماس بحيث b و a ن ع .1

ا سوب الم المستوي ا ل الممثل المنح (Cg ) و g (x) = 1+2ln2x

4x2 : كماي ]0;+∞[ ع المعرفة العددية الدالة g .2
السابق. المعلم

ندسيا. ن يجت الن فسر ، lim
x

>→0

g (x) و lim
x→+∞g (x) احسب (ا)

ا. ا غ جدول ل ش ثم g الدالة غ ادرساتجاه (ب)
g (x) = 0 المعادلة ]0;+∞[ حل (ج)

(Cg ) ا (د)

h′(x) احسب .h(x) = 1+ ln(2x)

2x
: كماي ]0;+∞[ ال ا ع المعرفة العددية الدالة h (ا) .3

.]0;+∞[ ال ا ع g للدالة اصلية دالة تج است ثم g (x) = 1

4x2 + ln2x

2x2 : ان تحقق (ب)
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:47 رقم ن التمر
نقاط) 07) ي الثا الموضوع جوان، دورة - 2009 - ا ر تق

g (x) = 2x + ln x : كماي [1;+∞[ ع معرفة دالة g .1

+∞ ا x يؤول عندما g الدالة اية احسب (ا)
g الدالة غ ادرساتجاه (ب)

g (x) ̸= 0 فان [1;+∞[ ال ا من x حقيقي عدد ل اجل من انھ ن ب (ج)

f (x) = 6ln x

2x + ln x
: كماي [1;+∞[ ع معرفة دالة f لتكن .2

x ∈ [1;+∞[ اجل من f (x) = 6 ln x
x

2+ ln x
x

ل الش ع f (x) كتابة يمكن انھ ن ب (ا)

تج؟ ست ماذا ، lim
x→+∞ f (x) احسب (ب)

f الدالة غ ادرساتجاه (ج)
متمايزن؟ ن حل f (x) = k المعادلة تقبل بحيث k قيقي ا العدد قيم ما ، f ات غ جدول ل ش (د)

للدالة ي البيا التمثيل ا برمز (C f ) حيث 1 ا فاصل ال النقطة عند (C f ) للمنح (∆1) للمماس معادلة جد ( )
(O; i⃗ , j⃗ ) س المتجا و المتعامد المعلم f

السابق. المعلم ي البيا ا تمثيل (Ch) و h(x) = f (ex ) : بالعبارة [1;+∞[ ع المعرفة h الدالة عت .3

h الدالة ات غ جدول ل ش (ا)
1 ا فاصل ال النقطة عند (Ch) للمنح (∆2) للماس معادلة جد (ب)

السابق نفسالمعلم (Ch) و (C f ) ، (∆2) ، (∆1) من كلا ارسم (ج)

وليد الاستاذ مع وممتعة لة اضياتس وليد36ر مرن الأستاذ
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3
راضيات شعبة

:48 رقم ن التمر
نقاط) 07) ي الثا الموضوع جوان، دورة - 2021 - اضيات ر

س. متجا متعامد معلم ا سوب م المستوي (I
]−1;+∞[ ال ا ع ن المعرفت ن العدديت ن للدالت البيانيان التمثيلان ب ت ال ع ما (Γ) و (C ) المقابل ل الش

x 7→ 2x(1+x) ln(x +1) و x 7→ 1+x2 : بـ

−1 −0.5 0.5 1 1.5 2

−0.5

0.5

1

1.5

2

2.5

3

3.5

(C )

(Γ)

α
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العلمية االشعب الور الب تميةحوليات اللوغار الدوال

0.78 <α< 0.79 : تحقق α ا فاصل وجيدة نقطة يتقاطعان (Γ) و (C )

g (x) = 1+x2 −2x(1+x) ln(x +1) : بـ ]−1;+∞[ ال ا ع معرفة g العددية الدالة

(Γ) ا سبة بال (C ) وضعية ]−1;+∞[ ال ا من x قيم حسب حدد بيانية، بقراءة (1
g (x) اشارة ]−1;+∞[ ال ا من x قيم حسب تج است (2

f (x) = ln(1+x)

1+x2 : بـ ]−1;+∞[ ال ا ع معرفة f العددية الدالة (II
( 2cm : الوحدة ) (O; i⃗ , j⃗ ) س المتجا و المتعامد المعلم ا سوب الم المستوي ي البيا ا تمثيل (C f )

lim
x→+∞ f (x) = 0 : ان ن ب و lim

x
>→−1

f (x) احسب ا) (1
ندسيا. ن ايت ال فسر ب)

f ′(x) = g (x)

(x +1)(1+x2)2 : ]−1;+∞[ ال ا من x ل اجل من انھ ن ب (1 (2
ا ا غ جدول ل ش ثم f الدالة غ اتجاه تج است (2
f (α) لـ حصرا تج است ثم f (α) = 1

2α(1+α)
: ان ن ب (3

O المبدا عند (C f ) مماسالمنح (T ) لـ معادلة اكتب (4
( f (α≈ 0.36) : ناخذ ) (C f ) و (T ) ارسم (3

السابق المعلم ي البيا ا تمثيل (Ch) و h(x) = ln(1+|x|)
1+x2 : بـ R ع معرفة h العددية الدالة (4

زوجية h الدالة ان ن ب (1
بيانيا. ذلك فسر ثم الصفر عند للاشتقاق قابلة غ h الدالة ان ن ب (2

ارسمھ. ثم (C f ) من انطلاقا (Ch) رسم كيفية اشرح (3

:49 رقم ن التمر
نقاط) 07) ي الثا الموضوع جوان، دورة - 2020 - اضيات ر

.h(x) = x(ex +1) و g (x) =−2ex : كماي ]−∞;0] ال ا ع معرفتان h و g العدديتان الدالتان (I
]−∞;0] ال ا ع g (x) و h(x) من ل اشارة حدد

. f (x) = (x −3)ex + 1

2
x2 : بـ ]−∞;0] ال ا ع معرفة f العددية الدالة (II

(O; i⃗ , j⃗ ) س المتجا و المتعامد المعلم ا سوب الم المستوي ي البيا ا تمثيل (C f )

f ′(x) = h(x)+ g (x) : ]−∞;0] ال ا من x ل اجل من انھ ن ب (1
]−∞;0] ال ا ع f الدالة غ اتجاه تج است

f الدالة ات غ جدول ل ش ثم lim
x→−∞ f (x) و f (0) احسب ا)ب)

−1.5 <α<−1.4 : ان تحقق ثم ]−∞;0] ال ا α وحيدا حلا تقبل f (x) = 0 المعادلة ان ن ب ج)
]−∞;0] ال ا ع x 7→ 1

2
x2 : للدالة ي البيا التمثيل و (P ) د)

بيانيا يجة الن فسر ثم lim
x→−∞

[
f (x)− 1

2
x2

]
احسب ا)

(C f ) و (P ) ن للمنحني س ال ادرسالوضع ب)
]−∞;0] ال ا ع (C f ) المنح ثم (P ) ا ج)

]−∞;0]
∣∣ f (x)

∣∣= em المعادلة: حلول عدد m قيم حسب ناقشو حقيقيا، وسيطا m ليكن ( 
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:50 رقم ن التمر
نقاط) 07) ي الثا الموضوع جوان، دورة - 2019 - اضيات ر

: بـ [0;+∞[ ع المعرفة الدالة f
f (x) = x −x2 ln x; x > 0

f (0) = 0

3cm الوحدة . (O; i⃗ , j⃗ ) س المتجا و المتعامد المعلم ا سوب الم المستوي ي البيا ا منحنا (C f )

: ان ن بر .1

1−x −2x ln x < 0 : فان x > 1 : ان اذا •
1−x −2x ln x > 0 : فان 0 < x < 1 : ان اذا •

عند (C f ) للمنح (∆) المماس لنصف معادلة اكتب ثم ن اليم من 0 عند للاشتقاق قابلة f الدالة ان ت اث (ا) .2
المعلم. مبدأ

(C f ) و (∆) : لـ س ال ادرسالوضع (ب)

lim
x→+∞ f (x) احسب (ا) .3

f الدالة ات غ جدول ل ش ثم f الدالة غ ادرساتجاه (ب)

(∆) لـ الموازي (C f ) مماسالمنح (T ) معادلة اكتب (ا) .4
1.76 <α< 1.77 : ان تحقق ثم α وحيدا حلا [1;+∞[ ال ا تقبل f (x) = 0 المعادلة ان ت اث (ب)

.(α;0) ن الاحداثي ذات النقطة شمل و (∆) يوازي الذي (d) للمستقيم معادلة اكتب (ج)
[0;α] ال ا ع (C f ) المنح ثم (d) و (∆) ، (T ) من كلا ارسم -

[0;α] ال ا x2 ln x +m = 0 : المعادلة حلول عدد m قيم حسب ناقشبيانيا وسيطحقيقي، m .5

A(λ) =
∫ 1

λ
−x2 ln xd x : عت ، 0 <λ< 1 : حيث حقيقي عدد λ .6

λ بدلالة A(λ) احسب بالتجزئة املة الم باستعمال (ا)
ندسيا. يجة الن فسر ثم lim

λ
>→0

A(λ) احسب (ب)

:51 رقم ن التمر
نقاط) 07) الأول الموضوع جوان، دورة - 2018 - اضيات ر

: بـ [0;1[∪ ]1;+∞[ ع المعرفة العددية الدالة f
f (x) = x +1− 1

ln x
; x ∈R∗+− {1}

f (0) = 1

.( ي ب الن تم اللوغار ا ln بـ يرمز )
. (O; i⃗ , j⃗ ) س المتجا و المتعامد المعلم ا سوب الم المستوي f للدالة ي البيا التمثيل (C f )

. اك بقيم 0 عند مستمرة f ان ن ب ا) (1

وليد الاستاذ مع وممتعة لة اضياتس وليد39ر مرن الأستاذ
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ندسيا. يجة الن فسر ثم lim
h

>→0

f (h)− f (0)

h
احسب ب)

lim
x

>→1

f (x) و lim
x

<→1

f (x) ، lim
x→+∞ f (x) احسب ا) (2

ا ا غ جدول ل ش ثم f الدالة غ ادرساتجاه ب)

(∆) ا سبة بال (C f ) ادرسوضعية ثم لھ معادلة ن عي يطلب (∆) مائلا ا مقار مستقيما يقبل (C f ) المنح ان ن ب (3

1.49 <α< 1.5 حيث α ا فاصل ω وحيدة نقطة الفواصل محور حامل يقطع (C f ) المنح ان ن ب (4
y =

(
α+3+ 1

α

)
(x −α) ل الش تكتبع ω النقطة (C f ) المماسللمنح معادلة ان ن ب ثم

.(C f ) المنح و (∆) المستقيم ارسم (5

h(x) = 1−x +x ln x : بـ [1;+∞[ ال ا ع h(x) اشارة تج واست [1;+∞[ ال ا ع المعرفة العددية الدالة h (6

[1;+∞[ ال ا ع h(x) اشارة تج واست [1;+∞[ ال ا ع تماما ايدة م h الدالة ان ن ب ا)
f (x)−x + 1

x ln x
= h(x)

x ln x
: x > 1 ل اجل من انھ ن ب ب)

x − 1

x ln x
< f (x) < x +1 : x > 1 اجل من انھ تج واست ج)

: ما معادلت اللذين ن المستقيم و الفواصل محور وحامل (C f ) بالمنح دد ا المستوي من ا مساحة A (7
( ي ب الن تم اللوغار اساس و e ) .x = e و x =α

1

2
(e2 −α2)− ln(α+1) < A < 1

e
(e −α)(e +α+2) ان ن ب -

:52 رقم ن التمر
نقاط) 07) الاول الموضوع نائية، الاست الدورة جوان، دورة - 2017 - اضيات ر

g (x) = x +2− ln x : كماي ]0;+∞[ ع المعرفة g الدالة عت (I
g (x) اشارة تج است ثم g الدالة غ ادرساتجاه

f (x) = 1

2

(
−x +e − ln(x2)

x

)
: كماي R∗ ع المعرفة f الدالة لتكن (II

∥#»
i ∥ = 1cm حيث (O; i⃗ , j⃗ ) س المتجا و المتعامد المعلم ا سوب الم المستوي ي البيا ا تمثيل (C f )

f الدالة غ اتجاه تج است ثم f ′(x) = −g (x2)

2x2 معدوم، غ x حقيقي عدد ل اجل من : ان ن ب (1
بيانيا. يجة الن فسر ثم ، f (−x)+ f (x) معدوم غ x حقيقي عدد ل اجل احسبمن ا) (2

lim
x

<→0

f (x) و lim
x→−∞ f (x) تج است ثم lim

x→+∞ f (x) و lim
x

>→0

f (x) احسب ب)
f الدالة ات غ جدول ل ش ج)

(∆) ا سبة بال (C f ) ادرسوضعية ثم (C f ) لـ مقارب y =−1

2
x + e

2
المعادلة ذا (∆) المستقيم ان ن ب (3

ما. م ل ل معادلة جد ثم
(
−1

2

)
ساوي ما م ل توجيھ معامل (C f ) للمنح مماسان يوجد انھ ت اث ا) (4

: حيث β و α ما فاصل ن نقطت الفواصل محور حامل يقطع (C f ) المنح ان ن ب ب)
−0.5 <β<−0.4 و 2 <α< 2.1

(C f ) المنح ثم (∆) المستقيم و ن المماس ارسم (5
وحيدا. حلا x(e −2m) = ln(x2) المعادلة تقبل ح m قيقي ا الوسيط قيم ن ع ، (C f ) المنح باستعمال (6
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العلمية االشعب الور الب تميةحوليات اللوغار الدوال

و x = 1 ، x = α ا معادلا ال المستقيمات و (C f ) بالمنح دد ا المستوي ا مساحة ا A(α) بـ نرمز (7
.x +2y = e

A(α) = 1

2
(lnα)2cm2 : ان تحقق

:53 رقم ن التمر
نقاط) 07) ي الثا الموضوع جوان، دورة - 2017 - اضيات ر

g (x) = 1

x
− ln x : كماي ]0;+∞[ ال ا ع المعرفة g العددية الدالة عت (I

g الدالة غ ادرساتجاه (1
]0;+∞[ ع g (x) اشارة تج است ثم ]1.76;1.77[ ال ا من α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة ان ن ب (2

f (x) = x +1

x − ln x
; x > 0

f (0) = 0
: كماي [0;+∞[ ال ا ع المعرفة f العددية الدالة عت (II

(O; i⃗ , j⃗ ) س المتجا و المتعامد المعلم ا سوب الم المستوي ي البيا ا تمثيل (C f )

ن، اليم ع 0 العدد عند مستمرة f الدالة ان ت اث (1
بيانيا. يجة الن وفسر lim

x
>→0

f (x)

x
احسب ثم

f ′(x) = g (x)

(x − ln x)2 ، ]0;+∞[ ال ا من x حقيقي عدد ل اجل من : ان ن ب (2
f الدالة ات غ جدول ل ش ثم بيانيا ذلك وفسر lim

x→+∞ f (x) احسب (3
h(x) = x − ln x : بـ ]0;+∞[ ع المعرفة h الدالة لتكن (4

المستقيم ا سبة بال (C f ) تجوضعية است و ، h(x) > 0 ، موجبتماما x حقيقي لعدد مناجل : ان ن ب ا)
y = 1 المعادلة ذي (∆)

( f (α) ≈ 2.31 ناخذ ) .(C f ) ارسم ب)
F (x) =

∫ x

1
f (t )d t : كماي ]0;+∞[ ال ا ع المعرفة F الدالة لتكن (5

1

x
+1 ≤ f (x) ≤ f (α) ، x ≥ 1 حيث x حقيقي عدد ل اجل من : ان ن ب -

لھ. حصرا تج است ثم F (e) للعدد ندسيا ا اعطتفس -

:54 رقم ن التمر
نقطة) 06.5) الأول الموضوع جوان، دورة - 2016 - اضيات ر

g (x) = 1+x2 +2ln x : بـ ]0;+∞[ ال ا ع المعرفة العددية الدالة g (I

g الدالة غ ادرساتجاه (1
α وحيدا حلا ]0.52;0.53[ ال ا تقبل g (x) = 0 المعادلة ان ن ب (2

.]0;+∞[ ال ا ع g (x) اشارة تج است (3

. f (x) =−x + 3+2ln x

x
: بـ ]0;+∞[ ال ا ع المعرفة العددية الدالة f (II

(O; i⃗ , j⃗ ) س المتجا و المتعامد المعلم ا سوب الم المستوي ي البيا ا تمثيل (C f )

وليد الاستاذ مع وممتعة لة اضياتس وليد41ر مرن الأستاذ
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lim
x→+∞ f (x) و lim

x
>→0

f (x) احسب (1

f ′(x) = −g (x)

x2 : ]0;+∞[ ال ا من x حقيقي عدد ل اجل من انھ ن ب ا) (2
f الدالة ات غ جدول ل ش ب)

لھ. نحصرا ع ثم f (α) = 2

(
1

α
−α

)
: ان تحقق ج)

ندسيا. يجة الن فسر ثم lim
x→+∞

[
f (x)+x

] احسب ا) (3
(∆) المائل المقارب مستقيمھ ا سبة بال (C f ) ادرسوضعية ب)

لھ. ارتية دي معادلة كتابة يطلب (∆) يوازي (T ) مماسا يقبل (C f ) ان ن ب ج)
: حيث x1 و x0 ما فاصلت ن نقطت الفواصل محور حامل يقطع (C f ) ان نقبل (4

2.11 < x1 < 2.13 و 0.22 < x0 < 0.23

.(C f ) و (∆) ، (T ) ا
3+2ln x −mx = 0 : المعادلة حلول عدد ، m قيم وحسب ناقشبيانيا وسيطحقيقي. m (5

un =
∫ en+1

en

[
f (x)+x

]
d x نضع: n طبي عدد ل اجل من (III

un > 0 : n طبي عدد ل اجل من انھ ن ب ا)
u0 للعدد ندسيا ا اعطتفس ب)

.n بدلالة un احسب ج)
n بدلالة Sn احسب .Sn = u0 +u1 +u2 +·· ·+un : نضع د)

:55 رقم ن التمر
نقاط) 07) الأول الموضوع جوان، دورة - 2015 - اضيات ر

f (x) = 1−x2 ln x ، ]0;+∞[ ال ا من x حقيقي عدد ل اجل من و ، f (0) = 1 : بـ المعرفة الدالة f

(O; i⃗ , j⃗ ) س المتجا و المتعامد المعلم ا سوب الم المستوي الممثل f الدالة منح (C f )

ن اليم من 0 عند f الدالة ة ادرساستمرار ا) (1
ندسيا. يجة الن فسر ثم ، lim

x
>→0

f (x)−1

x
احسب ب)

lim
x→+∞ f (x) احسب ا) (2

ا. ا غ جدول ل ش ثم ، f الدالة غ ادرساتجاه ب)

[0;+∞[ ال ا α وحيدا حلا تقبل f (x) = 0 المعادلة ان ن ب ا) (3
1.531 <α< 1.532 ان تحقق ب)

.g (x) = f (|x|) : بـ R ع المعرفة g الدالة عت (4
(O; i⃗ , j⃗ ) نفسالمعلم g للدالة الممثل المنح (Cg )

g الدالة ادرسشفعية ا)
[−2;2] ال ا ع (Cg ) المنح ا ب)

من تنعدم ال و ]0;+∞[ ال ا ع المعرفة x 7→ x2 ln x للدالة الاصلية الدالة ن ع بالتجزئة، املة الم باستعمال (5
1 القيمة اجل

وليد الاستاذ مع وممتعة لة اضياتس وليد42ر مرن الأستاذ
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F (t ) =
∫ α

1
f (x)d x نضع .]0;α] ال ا ا ت ي حقيقي عدد t (6

α و t بدلالة F (t ) العبارة اكت ا)
F (t ) = −3t f (t )− t 3 −6t +α3 +6α

9
، ]0;α] ال ا من t حقيقي عدد ل اجل من انھ ن ب ب)

lim
t
>→0

F (t ) احسب ج)

.]0;α] ال ا ا ت ي حقيقي عدد m (7
.m نصفالقطر و O المبدأ المركز ذات الدائرة مساحة δ(m)

ع ما اللذينمعادلت ن المستقيم الفواصلو حاملمحور ، (Cg ) بالمنح دد المستويا ا نفرضانمساحة
A = 2

9

(
α3 +6α

)
ua : حيث A : ، x =α و x =−α : ب ت ال

( المساحات وحدة ua )

δ(m) = 2A ون ي ح m للعدد المضبوطة القيمة ن ع ا)
m للعدد اعطحصرا 3.140 <π< 3.142 ان علما ب)

:56 رقم ن التمر
نقطة) 05.5) ي الثا الموضوع جوان، دورة - 2014 - اضيات ر

f (x) = (1+2ln x)(−1+ ln x) : بـ ]0;+∞[ ال ا ع المعرفة العددية الدالة f (1
(O; i⃗ , j⃗ ) س المتجا و المتعامد المعلم ا سوب الم المستوي f للدالة الممثل المنح (C f )

f الدالة ات غ ادرس ا)
( ي ب الن تم اللوغار اساس e حيث ) e الفاصلة ذات النقطة (C f ) للمنح (∆) المماس معادلة اكتب [ب)

0;e2
] ال ا ع (C f ) ارسم ثم الفواصل محور حامل مع (C f ) تقاطع نقط فواصل ن ع ج)

g (x) = 1− ln x : بـ ]0;+∞[ ال ا ع المعرفة العددية الدالة g (2
السابق. المعلم ي البيا ا تمثيل (Cg )

g الدالة ات غ ادرس [ا)
0;e2

] ال ا ع (Cg ) ارسم ثم (Cg ) و (C f ) ن للمنحني س ال الوضع ن ع ب)

h(x) = x(ln x)2 −2x ln x +2x : بـ ]0;+∞[ ال ا ع المعرفة h العددية الدالة عت (3

]0;+∞[ ع x 7→ (ln x)2 : للدالة اصلية دالة تج است و h′(x) احسب ∫ا) e

1
e

[
f (x)− g (x)

]
d x : العدد احسب ب)

وليد الاستاذ مع وممتعة لة اضياتس وليد43ر مرن الأستاذ
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:57 رقم ن التمر
نقاط) 08) ي الثا الموضوع جوان، دورة - 2012 - اضيات ر

g (x) = 2ln(x +1)− x

x +1
: كماي ]−1;3] ال ا ع المعرفة الدالة g (I

ا. ا غ جدول ل ش ثم ، g الدالة ات غ ادرس (1
−0.8 <α<−0.7 : يحقق α الاخر و معدوم ما احد ن حل تقبل g (x) = 0 المعادلة: ان ن ب (2

g (x) اشارة قيم حسب ن، ع (3
h(x) = [

g (x)
]2 : بـ ]−1;3] ال ا ع المعرفة الدالة h (4

g ′(x) و g (x) من ل بدلالة h′(x) احسب ا)
h الدالة ات غ جدول ل ش ثم ، h′(x) اشارة ن ع ب)

f (x) = x2

ln(x +1)
; x ̸= 0

f (0) = 0

: كماي ]−1;3] ال ا ع المعرفة الدالة f (5

(O; i⃗ , j⃗ ) س المتجا و المتعامد و المعلم ا سوب الم المستوي ي البيا ا تمثيل (C f )

(C f ) مماس (T ) لـ معادلة اكتب ثم الصفر، عند الاشتقاق تقبل f الدالة ان ن ب (1
0 الفاصلة ذات النقطة

. f الدالة غ اتجاه تج است ثم ، f ′(x) = xg (x)

[ln(x +1)]2 ، ]−1;0[∪ ]0;3] من x ل اجل من انھ ن ب ا) (2
f (α) لـ نحصرا ع ثم ، f (α) = 2α(α+1) : ان ن ب ب)

f الدالة ات غ جدول ل ش ثم ، lim
x

>→−1

f (x) و f (3) احسب ج)
x − ln(x +1) ≥ 0 : فان ]−1;3] ال ا من x ل اجل من انھ ن ب ا) (3

(T ) المماس ا سبة بال (C f ) ادرسوضعية ب)
.3 الفاصلة ذات النقطة (C f ) مع يتقاطع الذي و (T ) للماس الموازي (T ′) للمستقيم معادلة ن ع (4

(C f ) و (T ′) ، (T ) ارسم (5
f (x) = x +m المعادلة: حلول عدد ، m قيقي ا الوسيط قيم حسب ناقشبيانيا، (6

:58 رقم ن التمر
نقاط) 07) ي الثا الموضوع جوان، دورة - 2011 - اضيات ر

g (x) = x2 + ln x2 −1 : بـ ]0;+∞[ ال ا ع المعرفة العددية الدالة g (1

ا ا غ جدول ل ش ثم g الدالة غ ادرساتجاه ا)
]0;+∞[ ال ا g (x) اشارة تج است ثم g (1) احسب ب)

f (x) =
(
1− 1

x2

)
ln x : كماي ]0;+∞[ ال ا ع المعرفة العددية الدالة f (2

(O; i⃗ , j⃗ ) س المتجا و المتعامد بالمعلم المزود المستوي ي البيا ا تمثيل (C f ) و

f ′(x) = g (x)

x3 : ان و ]0;+∞[ ال ا ع للاشتقاق قابلة f ان ن ب ا)
ا. ا غ جدول ل ش ثم f الدالة غ اتجاه تج است

وليد الاستاذ مع وممتعة لة اضياتس وليد44ر مرن الأستاذ
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]0;+∞[ ال ا ع x 7→ ln x للدالة الممثل المنح (δ) ب)
تج؟ ست ماذا ، lim

x→+∞
1

x2 ln x جد ثم (δ) ا سبة بال (C f ) ادرسوضعية -
(C f ) و (δ) ارسم -∫ x

1

1

t 2 ln td t جد بالتجزئة املة الم باستعمال ، [1;+∞[ ال ا من حقيقي عدد x ا) (3
[1;+∞[ ال ا ع x 7→ ln x للدالة اصلية دالة x 7→ x ln x −x : ان تحقق -

[1;+∞[ ال ا ع f للدالة اصلية دالة تج است -
.1 من تماما اك حقيقي عدد α ب)

ما: معادلت اللذين ن المستقيم و (δ) و (C f ) ن بالمنحني دد ا المستوي ل A(α) المساحة α بدلالة احسب
lim

α→+∞ A(α) احسب ثم ، x =α و x = 1

:59 رقم ن التمر
نقاط) 07) ي الثا الموضوع جوان، دورة - 2010 - اضيات ر

المعلم ا سوب الم المستوي ي البيا ا تمثيل (Cg ) و g (x) = x − 1− 2ln x : كماي ]0;+∞[ ال ا ع المعرفة الدالة g

4cm الطول وحدة (O; i⃗ , j⃗ ) س المتجا و المتعامد

ندسيا يجة الن فسر ثم lim
x

>→0

g (x) احسب (1

lim
x→+∞g (x) =+∞ ان ن ب ا) (2

g الدالة ات غ ادرس ب)
g (1) احسب ج)

3.5 <α< 3.6 : حيث α ما احد ن مختلفت ن حل تقبل g (x) = 0 المعادلة ان ن بر د)
g

(
1

x

)
اشارة ثم g (x) اشارة تج است ( 


f (x) =−x2 +x +x2 ln x; x > 0

f (0) = 0
: كماي [0;+∞[ ع المعرفة العددية الدالة f (3

ندسيا. يجة الن وفسر lim
x

>→0

f (x)

x
احسب ا)

+∞ عند f الدالة اية احسب ب)
. f الدالة غ اتجاه تج است و ، f ′(x) = xg

(
1

x

)
: فان ]0;+∞[ من x ل اجل من انھ ن ب ج)

f

(
1

α

)
للعدد حصرا تج است و f

(
1

α

)
= α−1

2α2 ان: ن ب ، f الدالة ات غ جدول ل ش د)

[0;3] ال ا ع f للدالة الممثل (C f ) المنح ارسم (4

وليد الاستاذ مع وممتعة لة اضياتس وليد45ر مرن الأستاذ
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IV القسم

ية أجن ات الور ب مواضيع
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:60 رقم ن التمر
- 2019 - المغرب ا الور ب

: الاول زء ا
معلم f للدالة الممثل المنح (C ) و f x) = x + 1

2
− ln x + 1

2
(ln x)2 : ي بما ]0;+∞[ ع المعرفة f العددية الدالة عت

( 1cm الوحدة ) (O; i⃗ , j⃗ ) س متجا و متعامد

ندسيا. يجة الن فسر ثم lim
x

>→0

f (x) احسب∞+= .1

lim
x→+∞ f (x) =+∞ : ان تج است ، f (x) = x + 1

2
+

(
1

2
ln x −1

)
ln x : ]0;+∞[ ال ا من x ل اجل من انھ تحقق (ا) .2

+∞ بجوار y = x معادلتھ مائل مقارب مستقيم يقبل (C ) المنح ان ن ب (ب)

(x −1)+ ln x ≥ 0 : [1;+∞[ من x ل اجل من وان (x −1)+ ln x ≤ 0 : ]0;1] من x ل اجل من ان ن ب (ا) .3
f ′(x) = x −1+ ln x

x
: ]0;+∞[ من x ل ل ان ن ب (ب)

ا ا غ جدول ل ش ثم f الدالة غ ادرساتجاه (ج)

f ′′(x) = 2− ln x

x2 : ]0;+∞[ من x ل اجل من ان ن ب (ا) .4
ا. احداثي ابجاد عطافيطلب ا نقطة يقبل (C ) المنح ان تح است (ب)

(∆) المستقيم و (C ) للمنح س ال الوضع تج است و f (x)−x = 1

2
(ln x−1)2 ، ]0;+∞[ من x ل جل منا ان ن ب (ا) .5

السابق. نفسالمعلم (C ) و (∆) ا (ب)

]0;+∞[ ال ا ع h : x 7→ ln x للدالة اصلية دالة H : x ln x −x الدالة ان ن ب (ا) .6∫ e

1
(ln x −1)2d x = e −2 : ان ن ب بالتجزئة املة الم باستعمال (ب)

x = e و x = 1 ما معادل اللذين ن المستقيم و (∆) و (C ) ن ب صور ا المستوي ا مساحة cm2 احسبب (ج)

: ي الثا زء ا
Nمن n ل ل un+1 = f (un) و u0 = 1 : كماي المعرفة العددية المتتاية (un) لتكن

1 ≤ un ≤ e : n ∈N ل اجل من ان اجع بال ن بر (ا) .1
ايدة م un المتتالية ان ن ب (ب)

متقارة (un) المتتالية ان تج است (ج)

(un) المتتالية اية احسب .2

:61 رقم ن التمر
- 2015 - المغرب ا الور ب

مستو f للدالة الممثل ي البيا المنح (C f ) وليكن f (x) = 1

x(1− ln x)
: بحيث x قيقي ا للمتغ f العددية الدالة عت

2cm الوحدة (O;
#»
i ;

#»
j ) س متجا و متعامد معلم ا سوب م

]0;e[∪ ]e;+∞[ f عرفالدالة مجموعة ان ن ب (1 (I

وليد الاستاذ مع وممتعة لة اضياتس وليد47ر مرن الأستاذ
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بيانيا. ا عل صل ا يجة الن فسر ثم lim
x

>→e

f (x) و lim
x

<→e

f (x) احسب ا) (2
تحديده يطلب +∞ بجوار مقارب مستقيم يقبل (C f ) المنح ان ن ب ثم lim

x→+∞ f (x) ب)
( x(1− ln x) = x −x ln x : (لاحظ بيانيا. ا عل صل ا يجة الن فسر ثم lim

x
>→0

f (x) ج)

f ′(x) = ln x

x2(1− ln x)2 : D f من x ل اجل من انھ ن ب ا) (3
]e;+∞[ و [1;e[ ن ال ا من كلا ع ايدة وم ]0;1] ال ا ع متناقصة f الدالة ان ن ب ب)

D f ع f الدالة ات غ جدول ل ش ج)

مستو g للدالة الممثل المنح (Cg ) و g (x) = 1−x2(1− ln x) : كماي ]0;+∞[ ال ا ع المعرفة و g الدالة لتكن (II
ل) الش (انظر (O;

#»
i ;

#»
j ) س متجا و متعامد معلم ا سوب م

1 2 3 4

−1

1

2

3

4

(Cg )

g (x) = 0 المعادلة حلول عدد بيانيا حدد ا) (1
التالية: القيم جدول عطي ب)

x 2.1 2.2 2.3 2.4

g (x) −0.14 −0.02 0.12 0.28

2.2 <α< 2.3 بحيث αحلا تقبل g (x) = 0 المعادلة ان ن ب
f (x)−x = g (x)

x(1− ln x)
: D f من x ل اجل من انھ من تحقق ا) (2

α و 1 ما فاصل ن نقطت (C f ) المنح يقطع y = x معادلتھ الذي (∆) المستقيم ان ن ب ب)
[1;α] ال ا ع (Cg ) المنح من انطلاقا g (x) اشارة حدد ج)

[1;α] من x ل اجل من f (x)−x ≤ 0 ان ن ب
(C f ) المنح و (∆) المستقيم (O;

#»
i ;

#»
j ) نفسالمعلم ا د)

:62 رقم ن التمر
- 2014 - المغرب ا الور ب

g (x) = 1− 1

x2 + ln x : بـ ]0;+∞[ ال ا ع والمعرفة g الدالة لتكن (I

g الدالة غ ادرساتجاه (1
]0;+∞[ ال ا ع g (x) اشارة تج است ثم ، g (1) احسب (2
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f (x) = (1+ ln x)2 + 1

x2 : كماي ]0;+∞[ ال ا ع المعرفة و f العددية الدالة عت (II
(O;

#»
i ;

#»
j ) س متجا و متعامد معلم ا سوب م مستو f للدالة الممثل المنح (C f ) وليكن

بيانيا. الاو يجة الن فسر ثم lim
x→+∞ f (x) احسب و lim

x
>→0

f (x) =+∞ : ان ن ب (1

f ′(x) = 2g (x)

x
: ]0;+∞[ من x ل اجل من انھ ن ب (2

ا. ا غ جدول ضع ثم ، f الدالة غ اتجاه تج است (3
(ln x)2 +2ln x + 1

x2 +1 ≥ 0 : ]0;+∞[ من x ل اجل من انھ ن ب (4
(O;

#»
i ;

#»
j ) المعلم (C f ) المنح ا ثم ، f (5) و f (4) ، f (3) ، f (2) احسب (5

h(x) = (1+ ln(2−x))2 + 1

(2−x)2 : كماي ]−∞;2[ ع المعرفة و h العددية الدالة لتكن (6
السابق. المعلم ا ل الممثل المنح (Ch) وليكن

السابق. المعلم شئھ ا ثم (C f ) من (Ch) المنح تاج است يمكن انھ ن ب

:63 رقم ن التمر
- 2003 - المغرب ا الور ب

1 زء ا
f (x) = x −2

p
x +2 : كماي [0;+∞[ ع المعرفة العددية الدالة f

ن. اليم من 0 عند f الدالة اشتقاق ادرسقابلية ، lim
x→+∞ f (x) =+∞ : ان ن ب (1

f (x) اشارة تج است ثم ، f الدالة ات غ ادرس (2

2 زء ا
معلم ا سوب الم المستوي ي البيا ا تمثيل (C ) و g (x) = ln(x −2

p
x +2) : كماي [0;+∞[ ع المعرفة العددية الدالة g

(O;
#»
i ;

#»
j ) س متجا و متعامد

بيانيا. الثانية يجة الن وفسر lim
x→+∞

[
g (x)− ln x

] احسب ثم ، lim
x→+∞g (x) احسب (1

بيانيا. يجة الن وفسر lim
x

>→0

g (x)− g (0)

x
أحسب (2

.g الدالة ات غ ادرس (3

x 7→ ln x للدالة الممثل (Γ) المنح و (C ) للمنح س ال ادرسالوضع (4

(C ) و (Γ) ن المنحني ا (5

بالعبارة [0;+∞[ ال ا ع المعرفة k للدالة الممثل (C ′) المنح ع صول ا كيفيمكن اشرح (6
.(C ′) المنح ارسم ثم ، k(x) = ln(ex −2e

p
x +2e)
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:64 رقم ن التمر
- 2018 - س تو ا الور ب

ع المعرفة و (O;
#»
i ;

#»
j ) س متجا و عامد م معلم ا سوب م مستو u الدالة منح يمثل Γ ل الش المرفق زء ا

u(x) = x −1−4ln x : بـ ]0;+∞[ ال ا
+∞ بجوار y = x المعادلة ذو (D) مائل الاخر و ب ات ال محور حامل ما احد ن مقار يقبل Γ

4 الفاصلة ذات النقطة بعند ات ال حور يوازي وحيدا مماسا يقبل (Γ)

ب. ت ال ع α و 1 ما فاصل ن نقطت (O;
#»
i ) ور ا يقطع (Γ)

: بيانية بقراءة .1

lim
x→+∞

u(x)

x
، lim

x→+∞u(x) ، lim
x

>→0

u(x) ، u′(4) ، u(α) ، u(1) : من احسبكلا (ا)

u′(x) و u(x) من: كلا اشارة ن ع (ب)

الممثل ي البيا المنح (C ) وليكن f (x) = ex−1

x4 − (x −1)+4ln x : كماي ]0;+∞[ ع المعرفة العددية الدالة f عت .2
(O;

#»
i ;

#»
j ) س متجا و متعامد معلم ا سوب م مستو f للدالة

f (x) = eu(x) −u(x) : فان x ∈ ]0;+∞[ ل اجل من انھ تحقق .3

f ′(x) = u′(x)
[
eu(x)−1

] فان: x ∈ ]0;+∞[ ل اجل من انھ تحقق lim
x

>→0

f (x) =+∞ و lim
x→+∞ f (x) =+∞ ان ن ب .4

f ات غ جدول ل ش ثم ، x ∈ ]1;4[∪ ]α;+∞[ ، اذا وفقط اذا f ′(x) > 0 : ون ي انھ ن ب .5

ex −2x > 0 : فان x ∈R ل اجل من انھ تحقق .6

(Γ) ; (C ) للمنح س ال الوضع تج است .7

]0;15[ ال ا ع المرفق زء ا (C ) المنح ارسم .8

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14

−3

−2

−1

1

2

3

4

5

6

(Γ)

(D)
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:65 رقم ن التمر
- 2015 - سا فر ا الور ب
( Amérique du Nord)

g (x) = ln(x)+x −3 : بـ ]0;+∞[ ع معرفة g العددية الدالة .1

]0;+∞[ ع تماما ايدة م g الدالة ان ن ب (ا)
2 <α< 3 يحقق α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة ان ن ب (ب)

g (x) اشارة x قيقي ا العدد قيم حسب تج است (ج)

f (x) =
(
1− 1

x

)
[ln x −2]+2 : بـ ]0;+∞[ ع المعرفة f العددية الدالة .2

(O; i⃗ , j⃗ ) س المتجا و المتعامد المعلم ا سوب الم المستوي ي البيا ا تمثيل (C )

lim
x→+∞ f (x) = 0 : ان ن ب (ا)

f ′(x) = g (x)

x2 : ]0;+∞[ ال ا من x حقيقي عدد ل اجل من انھ ن ب (ب)
ا. ا غ جدول ل ش ثم f الدالة غ اتجاه تج است (ج)

y = ln x للدالة ي البيا التمثيل (C ′) ليكن .3

f (x)− ln x = 2− ln x

x
: ]0;+∞[ ال ا من x ل اجل من انھ ن ب (ا)

ا. احداثي ن عي يطلب وحيدة نقطة يتقاطعان (C ′) و (C ) ان تج است (ب)

ال ا ع المعرفة h للدالة اصلية دالة H(x) = 1

2
[ln x]2 : بـ ]0;+∞[ ال ا ع المعرفة H العددية الدالة ان ن ب .4

h(x) = ln x

x
: بـ ]0;+∞[

ندسيا يجة الن فسر . I =
∫ e2

1

2− ln x

x
d x احسب .5

:66 رقم ن التمر
- 2014 - سا فر ا الور ب
( Antilles-Guyane)

: (E1) المعادلة لتكن
ex −xn = 0

معدوم. غ طبي عدد n و تماما موجب حقيقي عدد x حيث

: (E2) المعادلة ا ت (E1) المعادلة ان ن ب .1
ln(x)− x

n
= 0

ن؟ حل تقبل (E1) المعادلة ون ت n لـ قيمة اي اجل من .2
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:67 رقم ن التمر
- 2010 - سا فر ا الور ب
( Pondichéry)

fn(x) = ln(1+xn) : بـ [0;+∞[ ال ا ع المعرفة fn العددية الدالة عت معدوم. غ طبي عدد n

.In =
∫ 1

0
ln(1+xn)d x وليكن

(O; i⃗ , j⃗ ) س المتجا و المتعامد المعلم fn للدالة ي البيا التمثيل (Cn)

+∞ عند f1 الدالة اية احسب (ا) .1
[0;+∞[ ال ا ع f1 الدالة غ ادرساتجاه (ب)

حقيقي لعدد اجل من : استعمال يمكن ) ندسيا يجة الن فسر ثم I1 احسب بالتجزئة، املة الم باستعمال (ج)
( x

x +1
= 1− 1

x +1
: x ∈ [0;1[

0 ≤ In ≤ ln2 : معدوم غ n طبي عدد ل اجل من انھ ن ب (ا) .2
(In) المتتالية غ ادرساتجاه (ب)

متقارة (In) المتتالية ان تج است (ج)

g (x) = ln(1+x)−x : بـ [0;+∞[ ال ا ع المعرفة g العددية الدالة لتكن .3

.[0;+∞[ ال ا ع g الدالة غ ادرساتجاه (ا)
g الدالة اشارة تج است (ب)

ln(1+xn) ≤ xn : x حقيقي عدد ل اجل ومن معدوم غ n طبي عدد ل اجل من انھ ن ب (ج)
(In) المتتالية اية تج است (د)

:68 رقم ن التمر
- 2010 - سا فر ا الور ب
( Nouvelle-Calédonie)

g (x) = 1+x2 −2x2 ln x : كماي ]1;+∞[ ال ا ع المعرفة g الدالة عت (I

lim
x→+∞g (x) احسب (1

ا. ا غ جدول ل ش ثم ، g الدالة ات غ ادرس (2
10−1 سعتھ α لـ حصرا اوجد .[1;e] ال ا ع α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة ان ن ب (3

.g (x) اشارة تج است (4

ا سوب الم المستوي ي البيا ا تمثيل (C f ) و f (x) = ln x

1+x2 : كماي ]1;+∞[ ال ا ع المعرفة f الدالة عت (II
(O;

#»
i ;

#»
j ) المتعامد المعلم

f ′(x) = g (x)

x(1+x2)2 : ]1;+∞[ ال ا من x ل اجل من انھ ن ب ا) (1
]1;+∞[ ال ا ع f الدالة غ اتجاه تج است ب)

.0 ≤ f (x) ≤ ln x

x2 ، x ∈ [1;+∞[ حقيق عدد ل اجل من انھ ت اث ج)
lim

x→+∞ f (x) تج است د)
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:69 رقم ن التمر
- 2008 - سا فر ا الور ب
( Amérique du Sud)

f (x) =p
x − ln x : بـ ]0;+∞[ ع المعرفة العددية الدالة عب

. f الدالة غ ادرساتجاه .1

g الدالة اشارة تج است .2

0 < ln x

x
<

p
x

x
: x > 1 حقيقي عدد ل اجل من انھ ن ب .3

lim
x→+∞

ln x

x
= 0 ان تج است .4

معدوم. غ طبي عدد n ليكن
fn(x) = ln x

x
1
n

: بـ ]0;+∞[ ال ا ع المعرفة العددية الدالة fn عت

+∞ عند fn الدالة اية احسب .1

:70 رقم ن التمر
- 2007 - سا فر ا الور ب
( Liban)

(O; i⃗ , j⃗ ) س المتجا و المتعامد المعلم ا سوب م المستوي
g (x) = (ln x)2 و f (x) = ln x : ي كما ]0;+∞[ ع ن المعرفت g و f ن للدالت البيانيان التمثيلان (C ′) و (C )

]0;+∞[ ال ا ع (ln x)(1− ln x) ادرساشارة (ا) .1
]0;+∞[ ال ا ع (C ′) و (C ) ن للمنحني س ال الوضع تج است (ب)

h(x) = f (x)− g (x) : بـ ]0;+∞[ ال ا ع المعرفة h العددية الدالة .2
. x نفسالفاصلة ذات (C ′) من نقطة N و x الفاصلة ذات (C ) المنح من نقطة M

M N = h(x) بالعبارة عطى M N المسافة ان ت اث (ا)
h الدالة غ ادرساتجاه (ب)

x =p
e عند يمكن ما اك ون ت M N المسافة ان تج است (ج)

(ln x)2 − ln x = 1 : المعادلة ]0;+∞[ ال ا حل (د)
1 ساوي M N المسافة بحيث (a < b) b و a ن حقيق عددين يوجد انھ ]0;1[∪ ]e;+∞[ ال ا ع تج است ( )∫ e

1
ln xd x احسب بالتجزئة املة الم باستعمال (ا) .3

المعرفة g للدالة اصلية دالة G(x) = x
[
(ln x)2 −2ln x +2

] : بـ ]0;+∞[ ال ا ع Gالمعرفة الدالة ان تحقق (ب)
]0;+∞[ ع

x = e و x = 1 المستقيمات و (C ′) و (C ) ن بالمنحني دد ا ا احسبمساحة (ج)
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V القسم

الامة اشبال لمدارس ية تجر ات الور ب مواضيع
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4
ية تجر علوم شعبة

:71 رقم ن التمر
نقاط) 07) الأول الموضوع ماي، دورة - 2020 - الأمة أشبال لمدارس ية تجر ا الور ب

g (x) = x2 − ln(x)2 : كماي R∗ ع المعرفة العددية الدالة g عت (I

ا ا غ جدول ل وش g الدالة غ ادرساتجاه (1
g (x) > 0 : ون ي معدوم غ حقيقي عدد ل اجل من انھ تج است (2

المعلم ا سوب الم المستوي ي البيا ا تمثيل (C f ) وليكن . f (x) = 2

x
+ x + ln(x2)

x
: بـ R∗ ع المعرفة f الدالة عت (II

(O; i⃗ , j⃗ ) س المتجا و المتعامد

lim
x→+∞ f (x) و lim

x→−∞ f (x) : احسب ا) (1
بيانيا. النتائج فسر ثم ، lim

x
<→0

f (x) و lim
x

>→0

f (x) : احسب ب)

f ′(x) = g (x)

x2 : ون ت R∗ من حقيقي عدد ل اجل من انھ ن ب ا) (2
ا. ا غ جدول ل ش و f الدالة غ ادرساتجاه ب)

(∆) لـ سبة بال (C f ) ادرسوضعية ثم ، y = x المعادلة ذو (∆) مقارب مستقيم يقبل (C f ) المنح ان ن بر ج)
بيانيا يجة الن فسر تج؟ ست ماذا ، f (x)+ f (−x) = 0 و −x ∈R∗ ، R∗ من x ل اجل من انھ تحقق ا) (3

يطلب β اخر حلا تقبل ا ا تج است ثم ، 0.3 <α< 0.4 : حيث α وحيدا حلا تقبل f (x) = 0 المعادلة ان ن ب ب)
لھ. نحصرا عي

ما. معادلت كتابة يطلب (∆) المستقيم ان يواز (T2) و (T1) ن مماس يقبل (C f ) المنح ان ن ب ا) (4
(C f ) المنح و (∆) ، (T2) ، (T1) : من كلا ا ب)
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وليكن h(x) =
[

ln(x +1)2

x +1
+ (x +1)+ 2

x +1

]
: بالعبارة ]−∞;−1[∪ ]−1;+∞[ ع المعرفة k الدالة عت ا) (5

(O; i⃗ , j⃗ ) س المتجا و المتعامد المعلم ي البيا ا تمثيل (Ch)

( مطلوب غ شاء الا ) .(Ck ) المنح ا (C f ) المنح يحول نقطي ل تحو يوجد انھ ن ب -

:72 رقم ن التمر
نقاط) 07) الأول الموضوع ماي، دورة - 2019 - الأمة أشبال لمدارس ية تجر ا الور ب

g (x) = x2 +2ln x : بـ ]0;+∞[ ع معرفة عددية دالة g الأول: زء ا
.g الدالة ات غ ادرس (1

.0.75 <α< 0.76 : حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة أن ن ب (2

.g (x) اشارة x قيم حسب تج است (3

f (x) = 1−x + 2

x
(1+ ln x) بـ: ]0;+∞[ ع المعرفة f العددية الدالة عت ي: الثا زء ا

(O; i⃗ ; j⃗ ) س متجا و متعامد معلم ا سوب الم المستوي f للدالة الممثل المنح (C f ) س
lim
x

>→0

f (x) و lim
x→+∞ f (x) احسب ا) (1

سبة بال (C f ) أدرسوضعية ثم ، +∞ بجوار (C f ) للمنح مقارب y =−x +1 : المعادلة ذا (∆) المستقيم أن ن ب ب)
.(∆) ا

f ′(x) =− g (x)

x2 : ]0;+∞[ من x ل أجل من أنھ ت أث ا) (2
ا. ا غ جدول ل وش f الدالة غ اتجاه تج است ب)

لھ. معادلة كتابة يطلب (∆) يوازي (T ) مماسا يقبل (C f ) المنح أن ن ب ا) (3
. f (α) لـ حصرا تج واست f (α) = 1−2α+ 2

α
: أن ت أث ب)

السابق. المعلم (C f ) المنح و (T ) ، (∆) ن المستقيم أرسم ثم f (3) و f (2) أحسب ج)

. 2

x
(1+ ln x) = m : المعادلة حلول عدد ، m قيقي ا الوسيط قيم حسب ناقشبيانيا (4

.1 من تماما أك حقيقي عدد λ (5

: ا معادلا ال المستقيمات و (C f ) بالمنح دد ا المستوي من ا مساحة A(λ) أحسب ا)
.y =−x +1 و x =λ ، x = 1

.A(λ) = lnλ3 : ون ي يحيث λ قيمة ن ع ب)

fa(x) = 1−x + a

x
(1+ ln(x)) : بـ ]0;+∞[ ال ا ع معرفة دالة fa تماما، موجب حقيقي عدد a الثالث: زء ا

. (O; i⃗ , j⃗ ) س متجا و متعامد معلم إ سوب الم المستوي ي البيا ا تمثيل (Ca) وليكن
ا. احداثي ن عي يطلب ثابتة نقطة شمل (Ca) المنحنيات جميع أن ت أث (1

: المثقلة ملة ا مر Ga النقطة ولتكن ، C (−2a;2a − 2) و B

(
1;

2ln a

a

)
، A

(
−2;

4

a

)
النقط عت (2

{(A;1), (B ;2), (C ;−1)}

Ga النقطة احداث a بدلالة ن ع ا)
.R∗+ موعة ا a العدد يم عندما Ga النقط مجموعة تج است ب)
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:73 رقم ن التمر
نقاط) 07) ي الثا الموضوع ماي، دورة - 2018 - الأمة أشبال لمدارس ية تجر ا الور ب

g (x) =−x + ln(x +1) : بـ [0;+∞[ ال ا ع معرفة عددية دالة g (I

g الدالة ات غ ادرس (1
0 < ln(x +1) < x فان x ∈ ]0;+∞[ ل اجل من انھ ن ب ثم .g (x) اشارة تج است (2

ا سوب م مستو ي البيا ا ثمثيل (C ) و f (x) = x + ln

(
x +1

x −1

)
: بـ x ∈ ]−∞;−1[∪ ]1;+∞[ ع معرفة عددية دالة f (II

]1;+∞[ ال ا ع ات غ جدول ل ش ثم f ′(x) = x2 −3

x2 −1
فان (O;

#»
i ;

#»
j ) س متجا و متعامد معلم

المستقيم ا سبة بال (C ) ادرسوضعية ثم (C ) للمنح مقارب y = x : معادلتھ الذي (D) المستقيم ان ن بر (1
( x ∈ ]1;+∞[ ، x +1

x −1
= 1+ 2

x −1
لاحظان ) (D)

(C ) المنح ا ثم (D) المستقيم ارسم (2∫ 4

2
ln

(
x +1

x −1

)
d x = 5ln5−6ln3 : ان ن ب بالتجزئة املة الم باستعمال (3

x = 4 ، x = 2 ، y = x : المستقيمات و (C ) بـ دد ا المستوي ا مساحة تج است -

un = f (n)−n : كماي N−0;1 ع معرفة عددية متتالية (un) (III

متناقصة (un) المتتالية ان ن بر (1
n بدلالة Sn = u2 +u3 +·· ·+ n : موع ا قيمة احسب (2

lim
n→+∞un ن ع ثم 0 < un < 2

n −1
فان n ∈N− {0;1} ل اجل من انھ ن بر (3
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f (x) = 1

2
x2(3−2ln x)+1 : ]0;+∞[ ال ا من x ل اجل من و f (0) = 1 : بـ [0;+∞[ ع المعرفة الدالة f لتكن

.( 2cm (الوحدة (O;
#»
i ;

#»
j ) س متجا و متعامد معلم ا سوب الم المستوي ي البيا ا تمثيل (C f ) ليكن و

الأول زء ا

بيانيا يجة الن فسر ثم lim
x→0

f (x) احسب (1 (I
lim

x→+∞ f (x) احسب (2

0 عند f لـ الاشتقاق ادرسقابلية (1 (II
ثم f غ اتجاه تج است ، [0;+∞[ ال ا ع f ′(x) احسب ثم [0;+∞[ ال ا ع للاشتقاق قابلة f ان ت اث (2

ا ا غ جدول ل ش
4.6 <α< 4.7 : ان تحقق ، [0;+∞[ ال ا α وحيدا حلا تقبل f (x) = 0 المعادلة ان ت اث (3

1 الفاصلة ذات النقطة (C f ) مماس (D) للمستقيم معادلة اكتب (4
g (x) = f (x)−2x − 1

2
: بـ ، ]0;+∞[ ال ا ع المعرفة g الدالة لتكن (5

]0;+∞[ ال ا ع g ′(x) اشارة تج است ، g ′ الدالة غ ادرساتجاه ثم g ′′(x) و g ′(x) احسب ا)
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(D) ا سبة بال (C f ) وضعية تج است ثم ، g الدالة غ ادرساتجاه ب)
(D) و (C f ) ا ثم f (6) احسب ج)

ي الثا زء ا

n بدلالة In =
∫ 1

1
n

x2 ln xd x احسب بالتجزئة املة الم باستعمال معدوم غ طبي عدد n (1

ن المعادلت ذا ن المستقيم و (D) المماس و (C f ) بالمنح دد المستويا ل cm2 : بـ A(n) المساحة n بدلالة تج است (2
lim

n→+∞ A(n) احسب ثم x = 1 و x = 1

n

:75 رقم ن التمر
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( ي ب الن تم اللوغار ln : حيث ) g (x) = x2 −2x −4ln(x −1) : حيث ]1;+∞[ ع المعرفة العددية الدالة g لتكن (1
المقابل. ل الش ن مب و كما ي البيا ا تمثيل (Γ)

−1 1 2 3 4 5

−1

1

2

3

4

(Γ)

g (x) = 0 : المعادلة حلول عدد ن ع ، (Γ) للمنح بيانية بقراءة ا)
2.87 <α< 2.88 : حيث α وحيدا حلا تقبل g (x) = 0 المعادلة ان ن ب ثم ، g (2) احسب ب)

]1;+∞[ ع g (x) اشارة x قيم حسب تج است ج)

f (x) = x −3+ 4ln(x −1)

x −1
+ 5

x −1
: حيث ]1;+∞[ ع المعرفة f الدالة لتكن (2

(O; i⃗ , j⃗ ) س ومتجا متعامد معلم ا سوب الم المستوي ي البيا ا تمثيل (C f )

lim
x→+∞ f (x) احسب ثم بيانيا، يجة الن وفسر ، lim

x
>→1

f (x) احسب (1

(C f ) للمنح مائل مقارب y = x −3 المعادلة ذي (∆) المستقيم ن ب ا) (2
(∆) للمستقيم سبة بال (C f ) المنح ادرسوضعية ب)

f ′(x) = g (x)

(x −1)2 : لدينا ]1;+∞[ من x ل اجل من انھ ن ب ا) (3
ا ا غ جدول ل وش f الدالة غ اتجاه تج است ب)
( f (α≈ 3.9) (نأخذ .(C f ) والمنح (∆) المستقيم ارسم (4

h(x) = [ln(x −1)]2 : كماي ]1;+∞[ ع المعرفة h الدالة لتكن (5
]1;+∞[ ال ا ع f للدالة اصلية دالة تج است ثم ، h′(x) احسب ا)

بيانيا. يجة الن فسر ثم ،
∫ 5

2
f (x)d x امل الت احسب ب)
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5
راضيات شعبة
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g (x) = x2 − ln(x2) : كماي R∗ ع المعرفة العددية الدالة g عت (I

ا ا غ جدول ل وش g الدالة غ ادرساتجاه (1
g (x) > 0 : ون ي x معدوم غ حقيقي عدد ل اجل من انھ تج است (2

المعلم ا سوب الم المستوي ي البيا ا تمثيل (C f ) وليكن . f (x) = 2

x
+ x + ln(x2)

x
: بـ R∗ ع المعرفة f الدالة عت (II

(O; i⃗ , j⃗ ) س المتجا و المتعامد

lim
x→+∞ f (x) و lim

x→−∞ f (x) : احسب ا) (1
بيانيا النتائج فسر ثم ، lim

x
>→0

f (x) و lim
x

>→0

f (x) : احسب ب)

f ′(x) = g (x)

x2 : ون ت R∗ من x حقيقي عدد ل اجل من انھ ن ب ا) (2
ا ا غ جدول ل ش و f الدالة غ ادرساتجاه ب)

لـ سبة بال (C f ) ادرسوضعية ثم ، y = x المعادلة ذو (∆) مائل مقارب مستقيم يقبل (C f ) المنح ان ن بر ج)
(∆)

بيانيا. يجة الن فسر تج؟ ست ماذا ، f (x)+ f (−x) = 0 و −x ∈R∗ ، R∗ من x ل اجل من انھ تحقق ا) (3
يطلب β اخر حلا تقبل ا ا تج است ثم ، 0.3 <α< 0.4 : حيث α وحيدا حلا تقبل f (x) = 0 المعادلة ان ن ب ب)

لھ. نحصرا عي
ما معادلت كتابة يطلب (∆) المستقيم ان يواز (T2) و (T1) ن مماس يقبل (C f ) المنح ان ن ب ا) (4
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(C f ) المنح و (∆) ، (T2) ، (T1) : من كلا ا ب)
(Ch) وليكن h(x) =

[
ln(x +1)2

x +1
+ (x +1)+ 2

x +1

]
: بالعبارة ]−∞;−1[∪ ]−1;+∞[ ع المعرفة h الدالة عت (5

(O; i⃗ , j⃗ ) س المتجا و المتعامد المعلم ي البيا ا تمثيل
( مطلوب غ شاء الا ) .(Ch) المنح ا (C f ) المنح يحول نقطي ل تحو انھ ن ب -

R∗ ع f لـ اصلية دالة F (x) =
[

1

2
x2 + 1

4
(ln x2)2 +2ln |x|

]
: بـ R∗ ع المعرفة F الدالة ان ن ب ا) (6

x = 1 اجل من تنعدم ال و f للدالة اصلية دالة ن ع ب)
ندسيا. يجة الن فسر ثم ، I =

∫ λ

1
f (x)d x : امل الت احسب .λ> 1 حيث حقيقي عدد λ عت ج)

:77 رقم ن التمر
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g (x) = (x +1)2 −1+ ln(x +1) : ي كما ]−1;+∞[ ع المعرفة و x قيقي ا للمتغ g العددية الدالة عت (I

g ات غ ادرس (1
]−1;+∞[ من x قيم حسب g (x) اشارة تج است ثم g (0) احسب (2

f (x) = x − ln(x +1)

x +1
: بـ ]−1;+∞[ ال ا ع المعرفة و x قيقي ا للمتغ العددية الدالة f (II

(O; i⃗ , j⃗ ) س المتجا و المتعامد المعلم ا سوب الم المستوي ي البيا ا تمثيل (C f ) ليكن

lim
x→+∞ f (x) ، lim

x
>→−1

f (x) احسب (1

f الدالة غ اتجاه تج است ثم f ′(x) = g (x)

(x +1)2 : D f من x ل اجل من ان ن ب (2
f ات غ جدول ل ش -

لھ. معادلة كتابة يطلب 1 ھ توج معامل (T ) مماسا يقبل (C f ) المنح ان ن ب (3
بيانيا؟ تج ست ماذا ، lim

x→+∞ f (x)−x احسب (4
(∆) للمستقيم سبة بال (C f ) ادرسوضعية .y = x معادلتھ مستقيم (∆) (5

(C f ) و (T ) ، (∆) ارسم (6
m(x+1)+ln(x+1) = 0 : المعادلة حلول عدد m قيقي الوسيطا وحسبقيم ناقشبيانيا وسيطحقيقي. m (7

:78 رقم ن التمر
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f (x) = ln(ex +2e−x ) : بـ R ع معرفة عددية دالة f

(O; i⃗ , j⃗ ) س متجا و متعامد معلم ا سوب م مستو ي البيا ا تمثيل (C ) و

. lim
x→+∞ f (x) و lim

x→−∞ f (x) احسب (1

ا ا غ جدول ل ش ثم f الدالة غ ادرساتجاه (2

f (x) = x + ln(1+2e−2x ) : فان x حقيقي عدد ل اجل من انھ ن ب - (3
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(D) و (C ) لـ س ال ادرسالوضع ثم (C f ) لـ مائل مقارب (D) : y = x المستقيم ان ن بر -

(T ) و (C ) لـ س ال ادرسالوضع ثم (C ) لـ مائل مقارب (T ) : y =−x + ln2 المستقيم ان ت اث (4

(C ) المنح ثم (D) و (T ) ارسم (5

وسيطحقيقي. m حيث y = mx + ln2

2
(1−m) معادلتھ مستقيم (∆m) (6

ا. احداثيا ن عي يطلب ثابتة نقطة شمل (∆m) المستقيمات جميع ان ن ب ا)
f (x) = mx + ln2

2
(1−m) المعادلة حلول اشارة و عدد m قيقي ا الوسيط قيم حسب ناقشبيانيا ب)

h(x) = f (|x|) : بـ R ع معرفة عددية دالة h (7

زوجية h الدالة ان ن بر ا)
x0 = 0 القيمة عند h الدالة اشتقاق ادرسقابلية ب)

(Γ) ارسم ثم (C ) المنح من انطلاقا h للدالة الممثل (Γ) المنح رسم كيفية اشرح ج)

:79 رقم ن التمر
نقاط) 07) الأول الموضوع ماي، دورة - 2018 - الأمة أشبال لمدارس ية تجر ا الور ب |

f (x) = (x +2)−2ln |2x +1| : بـ R−
{
−1

2

}
ع معرفة عددية دالة f

(O; i⃗ , j⃗ ) س ومتجا متعامد معلم ا سوب م مستو ي البيا ا تمثيل (C f ) و

ا ا غ جدول ل ش و f الدالة غ ادرساتجاه ثم lim
x→+∞ f (x) و lim

x
>→− 1

2

f (x) احسب ا (1

معادلتھ اكتب ثم −3 ھ توج معامل (T ) مماسا يقبل (C ) ان ت اث (2

y = x معادلتھ الذي (D) المستقيم ا سبة بال (C ) للمنح س ال ادرسالوضع (3

−1.3 <α<−1.2 حيث α وحيدا حلا تقبل f (x) = 0 المعادلة ان ت اث (4

( عطاف ا نقطة يقبل لا (C ) ان (علما (C ) المنح ا ثم (D) و (T ) ارسم (5

من تنعدم ال و
]
−1

2
;+∞

[
ال ا ع h : x 7→ ln(2x+1) للدالة اصلية دالة ن ع بالتجزئة املة الم باستعمال ا) (6

x = 0 اجل
ال المستقيمات و (C ) بالمنح دد ا المستوي ا مساحة S(λ) احسب .−1

2
<λ≤ 3

2
حيث حقيقي عدد λ ب)

lim
λ

>→ 1
2

S(λ) احسب ثم .y = 0 و x =λ ، x = 3

2
ا معادلا

f (x) =−3x +m المعادلة حلول اشارة و عدد m قيقي ا الوسيط قيم حسب ناقشبيانيا (7

g (x) = 3

2
+

∣∣∣∣x + 1

2

∣∣∣∣−2ln |2x +1| : بـ R−
{
−1

2

}
ع معرفة عددية دالة g (8

g للدالة الممثل (Cg ) للمنح تناظر محور x =−1

2
معادلتھ الذي (K ) المستقيم ان ن بر

شئھ. ا ثم (C ) المنح من انطلاقا (Cg ) المنح شاء ا كيفية اشرح -
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و متعامد معلم ا سوب م مستو ي البيا ا تمثيل (C ) و f (x) = (ln x)2

x
: بـ ]0;+∞[ ال ا ع معرفة عددية دالة f

(O; i⃗ , j⃗ ) س متجا

بيانيا. النتائج وفسر lim
x

>→0

f (x) احسب ثم lim
x→+∞ f (x) = 0 ان ن بر (1 (I

ا. ا غ جدول ل ش ثم ]0;+∞[ ال ا ع f الدالة غ ادرساتجاه (2

عطاف ا يقبلتقط (C ) المنح ان تج است ثم f ′′(x) = 2
[
(ln x)2 −3ln x +1

]
x3 : x ∈ ل]∞+;0[ مناجل انھ ن ب (3

ما. عيي يطلب
A (C ) المماسللمنح (Tα) و α ا فاصل (C ) من نقطة α ∈ ]0;+∞[ (4
f (α)−α f ′(α) = 0 ان اذا فقط و اذا O المبدأ يمر (T(α)) ان ن ب ا)

(Tb) و (Ta) من ل معادلة ن ع ثم O بالمبدأ يمران (Tb) و (Ta) ن مماس وجود تج است ب)
.(C ) المنح ا ثم (Tb) ، (Ta) ن المماس ارسم (5

f (x) = mx المعادلة حلول m قيقي ا الوسيط قيم حسب ناقشبيانيا (6

In =
∫ e2

1

(ln x)n

x2 d x : نضع n معدوم غ طبي عدد ل اجل من (II

I1 = 1− 3

e2 : ان ن ب بالتجزئة املة الم باستعمال (1

n ≥ 1 : حيث In+1 = −2n+1

e2 + (n +1)In : ان ن بر بالتجزئة املة الم باستعمال (2
ندسيا. يجة الن فسر و I2 لـ المضبوطة القيمة تج است (3

:81 رقم ن التمر
نقاط) 07) ي الثا الموضوع ماي، دورة - 2017 - الأمة أشبال لمدارس ية تجر ا الور ب

g (x) = x

x −1
+ ln |x −1| : بماي R− {1} ع المعرفة x قيقي ا للمتغ g العددية الدالة لتكن

.g (x) اشارة تج است و g (0) احسب ثم ، g الدالة ات غ ادرس (1

س متجا و متعامد معلم ا ل ي البيا المنح (C ) ليكن f (x) = x ln |x − 1| : بـ R− {1} ع المعرفة f الدالة عت (2
.(O;

#»
i ;

#»
j )

ا. ا غ جدول ل وش f الدالة ات غ ادرس

ذه عند (C ) للمنح (∆) معادلةالمماس اكتب ثم ا احداثيا ن عي يطلب عطاف ا نقطة يقبل (C ) المنح ان ن ب (3
النقطة.

(∆) المماس و (C ) المنح ارسم (4

. x2

x −1
= x +1+ 1

x −1
: فان [0;1[ ال ا من x حقيقي عدد ل اجل من انھ تحقق (5

و (C ) بالمنح دد ا المستوي ل S(λ) المساحة احسب [0;1[ ال ا ع ن ع بالتجزئة املة الم باستعمال ثم
lim
λ→1

S(λ) احسب x = 0 و x =λ ، y = 0 : ا معادلا ال المستقيمات
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نقاط) 07) ي الثا الموضوع ماي، دورة -2016 - الأمة أشبال لمدارس ية تجر ا الور ب

f (x) = ln(αx +1)−αx : بالعبارة
]
− 1

α
;+∞

[
ع المعرفة fα الدالة عت α تماما موجب حقيقي عدد ل اجل من

(O; i⃗ , j⃗ ) س المتجا و المتعامد المعلم ا سوب الم المستوي ا ل الممثل المنح (Cα)

الاول زء ا

fα الدالة ات غ ادرس (1

ln(αx +1) <αx ون ي تماما موجب x حقيقي عدد ل اجل من انھ تج است (2

ا. عيي يطلب وحيدة نقطة تتقاطع (Cα) المنحنيات جميع ان ن ب (3

: ي الثا زء ا
: α= 1 ناخذ

ln(1+β)− lnβ< 1

β
ون ي β معدوم غ طبي عدد ل اجل من انھ ن ب الاول، زء ا من (2) السؤال باستعمال (1

ln(1+n) < 1+ 1

2
+ 1

3
+·· ·+ 1

n
: ون ي n معدوم غ طبي عدد ل اجل من انھ تج است (2

lim
n→+∞

(
1+ 1

2
+ 1

3
+·· ·+ 1

n

)
اية ال تج است (3

1 ساوي (C1) المماسللمنح توجيھ معامل ا عند ون ي ال w النقطة احداث ن ع (4

المماس. و (C1) ا ثم w النقطة عند (C1) لمماسالمنح معادلة ن ع (5
: الثالث زء ا

g (x) = ln(1+|x|)−|x| : بالعبارة R المعرفةع الدالة g لتكن

الصفر. عند g الدالة اشتقاق ادرسقابلية ا)
(O; i⃗ , j⃗ ) المعلم (Cg ) ا ثم (C1) ع اعتمادا g للدالة (Cg ) ي البيا التمثيل شاء ا كيفيمكن ن ب ب)
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